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1 B ELL V Ad hunc de Jpfinrtis $pi- 
rallius tibi fi fi a Emnentiffime 
ceps , fgfi frrafid, amplffimeq. mmh 
m , ac dignitati infer ibo obfequentijfi- 
mus. Pallefieret fate coram tui pr^ 
clanjfima Purpura , qua MaieHate, 
Virtute aser nat ardenter y njiUtasm- 
genij , (gjr tenuitas muneris , nrfi ahtende y qjf tui Umffima 
^urbanitas , & mei dembiijfima demtio y concepta i am <-ue~ 
taemne firmarent * Spirales ifta> Imea y nm aliunde quam 

ab . 
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ab. E . T. /piritum /umerent , qui *veri Geometrarum 
Mf cenas perit iffimus ad te colendum allicis quo/cumque em / - 
dem generis /eduliores profeftus . Nec manis , gx' futilis la - 
ior , quem complent fpirales line * . J^amque circa unicam 
earum /penem ^Archimedis ingenium fuijfe aliquando ^ver- 
fatum taSant prbfummo pretio > quidni fi : E . T. tractatio- 
nem de fn finitis libare decerno i 1 ? refecto , tui mentorum 
celfitudtne decet nut be linea punitum ducant , & in ipfam 
definant , titulis luculentiffimis protrahantur , patrocinio , 
4 C £0^/4 firmi/fima ctrcumuallentur - J x hinc , pofito Inui- 
dia obice ) illo faltem gloriabuntur fato , £. T. Nomen 

ipfis circumltget gloriose r verticem , adeo yt fi Cerua quon- 
dam Cf faris circa collum explicans idtoma - venantium tacu - 
/4 euadebat illa fit ; latrantium murmura (fff i fi a pagina J per- 
nent , exprimentes , quibus imprimuntur notis tutijfimum fi- 
bi tpfis deditum prf fidium . Ergo opella hfc gloriofior cate- 
ris prodeat , tam publicis plaufibus excipienda , quia E • T. 
in [ignibus , ftfi /lemmatibus ditata , _/? 'w/ ipfius Famtepo- 
tijfima prp conia non lucretur , nihil 'fe fuijfe adeptam arbitra- 
tur* Nobiliffima fobohs atiitis laudibus , de te ^vnice y & 
optime fuperbientibus y attramenta hfc decori linire q vanum 
duco.Vnumnamq, illud fufficiatjn E . T.fpecimen domefti - 
cas trabeas , infulas y ftfi prftextasconfprrafie runiuerfas y qub 
eleStori tandem <vt par erat y .ornatiffime amicireris pdluda- 
mento . Purpura , qua nunc primum indueris y ( licet ipfa 
Unge ante digtnfsimus y ) carba/a lam dat ^ventis y ^vt nu- 
perus lafin adnucllus aureum fpeerne conqutrendum y fcilicet 
ad fuprerm honoris fa fligi a y cordibuscunlhs auras tranquiU 
Usbdantihus poftremo profpere appellas . Qttcrum mea hia- 

thefis. 


Digitized by Google 


thejis , qua E . 7 *. Iit undas fpirales Tineas elucubrauit , 
poftrtmum njfque fpiritum femper lineas deuotionis dicatu* 
tam pollicetur , JW yrW c Apellis amulatrtx nulla Jit dies , 
tn humillima ob fer nantia titulum non (ignet lineam . F*. 
/<wj Eminent tfsime Princeps, & optime Antiftes>ac fphx 
rviuas . Afra te diutius pietatis, f£/ Virtutis tueantur fer* 
uatorem mcolumen . ' 

Scribebam Veneti js KaL fulij Anno 1660 % 



Digitized by Google 



B E N E V O L O- 



N Tibi , Amice Le&or, Opufcii- 
lum Geometricum , DE INF I- 
NITORVM SPIT^ALIVM. 
SPATIO RVM MENSVRAy 
non femel, aut bis, fed pluribus, 
ac iteratis vicibus pollicitum . Spi- 
rales, Helices, Implexs, feu Voluta: linearde ge- 
ncrcillorumfunt cenftnda- ,qi «mirabilia, feu por- 
tenta geometrica iure merito funt nuncupanda • Si- 
quidem ( vt concinne Dauid Riualtus Aicbimedig 
Commentator pronunciat.^ Admtfia Heltca , C5 » nte 
rvt ars ip/ius fert fabrefatta , nihil eB m tota geometria 
abUrufum , &* adhuc 'mutum , quod non denudetur., pate- 
fiat aperiatur . Aft (i ad ingens in rebus Geome- 
tricis Spiralis lir er momentum corroborandum c«- 

tera deeflent teftimonia , vnicum me hercle fuffi- 
— r ccre 
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«re arbitrandum : maximum fcilicet Archimedis 
ingenium circaeas aliquando fuiffc verfatunij de 
ipfifque iuftum volumen edidifle, in quo naturas» 
ac proprietates earundem ita expendit» vtfintpo- 
fteris vfui maximo , & veluci cerebri ingeniofi por- 
tenta fummx admirationi. Carteiumhaud vnicus 
Archimedes extitit indagator fpiralium proprieta- 
tum : fed ipfi f« adiunxere qtiamplures , inter quos 
mirifice enitent Monarchiae Geometricae duo fplen- 
didiflimi proceres , Pappus Alexandrinus lib. 4. 
collegi. Mathemat. &Francifcus Vieta lib. 8. ref- 
ponforum Mathematicorum . Paulus Guldinus San- 
do-Gallenfis,ille celeberrimus Geometra fapien- 
tiffimae Societatis lesii , & Centrobaryc* au&or 
famofus ( at Caualenianorum indiuifibilium con- 
temptor, & irrifor, qui dum indiuifibilia fpreuit, 
ipfifque irrifit , fe ipfum ridiculum prxbuit) altius 
omnibus volatum fumpfit,conatufque eft ipfam fpi- 
ralem lineam ad menfuram determinatam redige- 
re , atque ipfius centrum grauitatis affignare : at co- 
natu irrito» & Icari fine, vt ipfemet in lib. 2« Cen- 
trobarycae cap.2. & infra fatetur, & prolixe expla- 
nat in capit. 3. Pronuper Ifmael Bullialdus , vt lu- 
cem afferret ijs, quae Archimedes defpiralibuscon- 
icripfit, totam rem fpiralicam iterum proprio Mar- 
te compofuit , & publici iuris fecit Parifijs an- 
no s 

Sed inter exteros fpiralium proprietatum vena- 
tores excitere etiam duo illa maxima Geometrarum 

~ b Italorum 
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Italorum Fulgentia lumina ria , nimirum Bonauen- 
turaCaualerius, & Euangelifta Torricellius. Hic 
quidem incidenter in lib. dedimenf parabola: pro- 
pofit. 1 7. vt ex proportione circuli ad fpatium fpi- 
rale ab Archimede olim tradita, quadraturam ip- 
fius ordinaria: parabola: adinuenirec . Ille vero ex 
indituro in lib. 6 . Geomec. Indiuifib. vt ex ana- 
logia ab ipfo animaduerfa inter fpirale Fpatium s 
&c parabolam verfante , ex menfura ipfius para- 
bolae prius tentata , omnia fymptomata circa fpi- 
ralium fpatiorum men furam denuo medijs ab al js 
intentatis , nec aliquando excogitatis , pateFa- 
ceret. 

Verum enim vero omnes Fuperius recenfit geo- 
metrae, & plures , plurefquealij fpeciatim haudno-. 
minati, qui Fpiralibus incubuere aliquando > vni- 
camipfarum fpecicm amplexati Fuere : eam nimi- 
rum quae antiquitus ab Archimede ipfomet , & 
Conone agnita Fuit : quamque nos in pofterum li- 
nearem vocitabimus. Cxterum infinitas fpiralium 
fpecics (quodfciamus j nemo ante nos mundo pu- 
bi canit . Non ergo putamus rem tibi ingratam fo- 
•jre futuram , Benigne Le&or , quae circa infinitas 
fpecics fpiralium irnearum aliquando excogitant* 
mus , communicare. Sed ante omnia tau I* fpecula- 
tionishuiufce accipe hiftoriam . 

Vndecim ab hinc annis circiter dum Komz 
degeremus, & dum inter geometricos iyrones 
enumeraremur , iucundiflimum exiftimabn ur 4 

nobis 
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nobis quoticfcunque datum fuifTec fuauiflima con- 
fuetudinc , ac cxcellentiflima do&rina perfrui trium 
fummorum virorum, a quibus nunquam abfque lu- 
cro difcedebamus . Erant hi Michael Angelus Ric- 
cius Geometrarum Italorum Coryphaeus , & poft 
Caualerij, ac Torricellij fatum , geometricae maie- 
ftatisitalica» praefidium praecipuum: Renatus Fran- 
cifcus Slufius Leodienfis ingeniorum Pha?nix..& ma- 
ximum humana? intelligentiae portentum : & Ricar- 
dus Albius Anglus pietate, fangu i ne, & eruditione 
nobiliflimus, atque fuo Hemifphsrio dilTedo cla- 
riftimus. Accidit ergo die quadam, de more cum 
pr?fatoRiccio de rebus geometricis verba habentes, 
vt mutui difcurfusfubie&um ipfeeflent infinita pa- 
rabola: , & caualeriana indiuifibilium geometria: 
cumque ad fextum illius librum deuentum effet ind- 
denter , audiuimus Riccium afferentem, ad fimilitu- 
dinem Caualerij, infinitas fpiralespoffemeafuran, 
cui negotio fedu Io incumbere ab ipfo etiam fuimus 
Pollicitati. Afttunc temporis nimis imbecilles, ae 
tenues in nobis erant geometrica: vires. T yrociniutti 
etenim percurrebamus , & fa&e dumtaxat enutrie- 
bamur; vixque dabatur ea poffe percipere, qua? Ca- 
jialerius molitus fuerat,- tantum aberat, vt ipftiTLu 
imitari liceret, tamque in altum confcendere .Qiii* 
propter cuenit, vc labore perterriti , ftatim Hifiiiitx 
c mente fpirales exierint* Venkianno poft 
libelli noftri fcxagtf ta problematum geometrico- 
rum impreflionem,fatoatcicfit,Vt Venetijs in fiiblto- 

b a tcca 



tecaMinerua? commorantes, ad noftras oer-t^erir 
manus opus vere aureum Andrex Tacquet Mathe- 
matici Excdlcntiflimi, ac folcrtiffimi Fulgcnriflimx 
Societatis Ies 6 , Cylindrica , ir Annularia nuncupa- 
tum, Quod reuoluentes , citius dido incidimus in 
fcholium prop. 1 1 , lib. i : in quo vocatus d nemine > 
vitro feipfum conftituit fpe&abiliflicn e indiuifibi- 
lium methodi iudicem; contraquc ipfain non minus 
inclementem , quam iniuftam fequentem profert 
fententiam . Metloodum demonflrandi per indiuifibilia , 
njel ( rut ego appellare /oleo) per heterogenea r quam nobilis 
geometra Bonauentura Caualerius in lucem protulit , prole - 
gitima y ac geometrica admittendam non exiit imo, (§fc. ('Sed- 
quicquid autumet ipfe, pro indiuifibilibuseft veri- 
tas ipfamec , ftantque illi omnes prxclariflimi geo* 
metrx, quos in epiftola ad le&orem operis noftri de 
Infinitis Parabolis recenfuimus: quibus nuperrime 
vltrb fe aflbciauic Vincentius Viuiani in lib. x ♦ de->; 
Maximis, & Minimis monito poft propofir. i7.vbi 
ait . Vt hoc loco , ex aduerfo indiretta antiquonim 'vue per . 
duplicem po (itionem , luce clarius pateat quantum factitatis., 
breuitatis , atque euidentia nafcifcatur e noua r direflaquc 
methodo ( reRe tamen , cautequc <-u/urpat a) acuti fsimi Geo- 
metra Caualerij , per mdiuifimlium doRrmam nobis amicij p 
/imam &*c.J lllico Tacquet exemplar pecunia pro- 
prium fecimus; acdiligentiiiime ipfi iluduinn.s; do r 
ftrinafque nouas , & peregrinas in ipfo compreheiir - 

fas feraper admirati fuimus.. Sed animaduertimus 
mancum ipfumextitilTc, quia.Caualerianis indiuift- 

bilibus . 

> 
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bilibus aduerfabatur , vetuti fus£ expFicauimus fn 
fchol. vltimolib.2. de lnfinic. parab. Hasc igitur vni- 
ca , & genuina caufaimpullit nos quasdam rimari , in 
quibus Tacquet videbatur deficere . Cumque geo- 
metrica inuenta facillime prodeant ex alijs prius ani- 
maduerfis ragerquegeometricus adeo fit fertilis, vt 
copiofiflimos fru&us illis reddat, qui mentis ligone 
ipfum effodiunt .• hinc ortumduxit , vt caomnia col- 
ligeremus, quas in didtis libris de Infinit. parab euul- 
gauimus;& paulo poft breui temporis interftitio,q«s; 
innoftris Mifcellancis Hypperbolico, Sc Paraboli- 
co , ac in Geometrico publicauhnus . Porrb dum 
res ad infinitas parabolas attinentes pertra&aremus,. 
h«eque nobis iam (at familiares apparerent, de^uo* 
infinitae fperales in mentem deuencre: atque matu- 
ri difcufla* & penfitata analogia a Caualerio agnita 
inter fpiralemarchimedcam, & parabolam quadra- 
ticam j videbatur nobis ipfam ad infinitas fpirales,. 
& infinitas parabolas non multo labore extendi pof- 
fe • Et quidem determinati (latueramus ab initio 
opufculum de infinitis fpiralibus pro quinto fubne- 
&cre quatuorlibris de infinitis parabolis: & hac de 
caufa dumtaxat concinnauimus in lib i . propofitio- 
nes 2j. & lemmatfcas pro fpiralibus, & nullis in 
di^is libris ordinatis inferuientes. Sed varijs decau- 
fiscoafti fuimus illud opus citidlme abfoluere , ac 
tam impolitum , vt apparet, publici iuris facere , & 
opufculum de infinitis fpiralibus ad Hoc vfque tem- 
pus referuare. Haec ergp„Benigne Le< 3 br , veraeft* 

&vni_* 
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& vnica inuentorum noftrorum hiftoria : cjuam can- 
dide tibi tradidimus , vt nullus laude defraudetur 
emerita. De infinitis namque fpiralibus nefcimus 
quempiam verba fecifle . Sed prima ad hjec riman- 
da incitamenta a nobiliflimo Geometra Riccio ha- 
buimus. An vero infinit^fpirales, quas in pofterum 
fumus explicaturi illae fint eaedem , quas Ricciusin 
votis olim habebat, penitus ignoramus. Aft quo- 
modocunque fit, fequentia omnia proprio Marte_j 
compillauimus; &diflintiusquam licuit Tibi com- 
municare conati fuimus, vt a fimili labore fubleue- 
ris . Sequentia percurre . Alia , fauente Deo , is 
fuccedcnc. Vale-». 

Tl — ** ’ Sl:. IBS 
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■ 3{oi Reformatori dello Studio di Pado* • 

H Auendo offcruato per fede dei P. rnquifit. non efferui ncl Libro 
intitolato De Infinitorum Spiralium Spatiorum dei P. F. Steffa- 
no de Angelis cofa contro la Santa Fede > e parimente per at*e- 
ftato dal Scgretario noftro niente contro Prencipi » 6 buoni co- 
fhuni, concedenio licenza» che polii effere ftampato» douendo ofler- 
' uarfi gl’ordini > & efferne prefentate due copie per ie prefentc Libra- 
rie di Padoa > e di queft a Citta , 

f» 

Dat. dal Magift. noftro li 2 7. Agofto 1 660. 
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Facultas. Reuercndtfsitm Patris Gentrdis 
Laudetur lefis Chrtftus . 

O Pusinfcriptum» De Infinitorum Spiralium Spatiorum M en fur a 
compomum ab Admodum R.P.Stephano de Angelis Veneto 
Profeflo Noftri Ordinis Iefuatorum , ac in Prouincia Veneta Defini- 
tore* concedimus Typis demandari» dummodo habeat neceflarias 
licentias » & approbationes > qua: de iurc funt neceflari* &c. In auo- 
rum fidem praetentes manu propria fubfcripfimus , ac proprio No- 
firi Officij figillomumuimus. 

Datum Brixi? iu Noftro Monafterio Corporis Chrifti» die a 8. lu- 

uij 1 6 , 69 . 

Fr. Antonius Nouellus Gen. Iefuat. 
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DE INFINITORVM 

SPIRALIVM 

SPATIOR VM MENS VRA , . 


. OPVSCVLVM GEOMETRICVM. 


Rchimcdes Geometrarum facile 
Princeps in aureo illo libello, 
quem de fpiralibus , feu Helicibus 
confcripfir, ante ccetcra , naturam 
ipfarum luculenter explanat, de- 
finiens. Spiralem lineam fore il- 
lam nuncupandam, quxaduplici 
motu sequabili , eodemque peradio tempore ortum 
ducit : nimirum , femidiameeri dati circuli circa cen- 
trum immotum : & centri interim femidiamecrum 
ipfam permeantis . Ita etenim loquitur. Si retfa It - 
ne a in plano , altero eius termino qttiefcente circumferatur , 
donec ad locum redierit <-vnde primo capit moneri , (gjr fimul v 
cum baccircumdutt a linea punfitum feratur & ipfum fibi 

A 'Pfi 
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z De Infinitorum Spiralium 

ipfi aquali fempcr -velocitate moueatur fecundum ipfam li- 
neam motam , incipiat que a termino linea quiefcente njerfus 
alterum feti punStum , huiufmodi fpiralem lineam in plano 
deferibet . Vc e-g. in fchcm. feq. confideremus femi- 
diametrum A R, immoto pundo A, ciarisequabili- 
rer, adeo vtdefc: ibat circulum RSONR, interim 
vero etiam pundum A, moueatur aequabiliter per 
A R, adeo vc eodem tempore pundum R, deferi- 
batperiphcriam RSOR, pundum vero A, perue- 
niatad R. Uncmicuruam ACFR, ortam ex du- 
plici hcc motu aequabili appellat Archimedes li- 
neam fpiralem primae reuolutionis. Sicuti fpatium 
A C R A , contentum linea curua praedida , & reda 
A K, vocat primum fpatium . Circulum cuius femi- 
diameter AR, circumfcriptum dido fpado, primum 
circulum. Pundum A, principium linea: fpiralis. 
Pofitioncm linee A R 3 aquaincepiccirculatio, prin- 
cipiumcirculatior.is. Si autem radius AR, intcl- 
ligaturduplicatus in R G, vel triplicatus &c. «Semo- 
tus continuetur vt prius: appellat Archimedes fpi- 
ralcs fecunda: circulationis j tertiae 5 &c. idemdicic 
delpatijs , & circulis. Sed ha:c omnia locupletius 
percipientur ipfomct Archimede infpedo, ficuti & 
rollra fequentia : namque nos in fcc]uentibus om- 
nes Archimedis terminos paffim vfurpabimus . 

At nos vniuerfalius fupponimus generari fpira- 
les . Supponimus enim cum Archimede generari 
vtique ex duplici motu eorundem mobilium ; quo- 
rum lile, qui fit acentro permeante femidiametrum, 

fit 
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Spatiorum SMenfura. j 

fit femper aequabilis ; aft ille > qui fit a femidiametro 
fixa in centro, fit vel aequabilis , vel varie accelera- 
tus. Si ergo moto xquabiliter A.per.AR, etiam 
AR, fixa in A, aequabiliter gyretur per circumfe- 
rentiam R S O R : linea A C F R, genita ex duplici 
tali motu , vocatur a 
nobis prima fpiralis, 
feu linearis, qux eft 
Archimedea, Si vero 
pun&o A, aequabili- 
ter moto per AR, 
interim A R , mo- * 
ueatur motu taliter 
accelerato , vt fpatia 
RS, RSO,&c per- 
a&a, fi ntvt quadrata 
temporum in quibus 

peraguntur: linea ACR, vocetur fecunda fpiralis, 
feuquadracica. Sivero AR, moueatur motu tali- 
ter accelerato , vt fpatia RS, R S O , fint vt cubi 
temporum : Illa linea dicetur tertia fpiralis , feu cu • 
bica. Etfic in infinitum, fecundum quod fpatia per- 
a&afuntadinuicem, vt altiores temporum , in qui- 
bus peraguntur, poteftates. 

Si vero femidiametro A R, produ&ain G,aJeo 
vtpoteftas G A, eiufdem gradus cum fpirali fit du- 
pla fimilispoteftatis AR. v.g.in fpirali lineari, fit 
G A, dupla A R: in quadratica firq ladracum G A, 
duplum quadrati AR; in cubica cubus fit duplus 

A 2 cubi 



4 De Infinitorum Spiralium 

cubi, &c. & intclligamus continuari motus priores > 
fecundum quod explicatum fuitfupraex Archime- 
de in fpirali fecunda: reuolutionis : linea: genita:» 
fpatia, circuli, &c. dicendi fu nt fecunda: reuolutio- 
nis, &c. idem dicendum fipoteftas AR, eiufdeai 
gradus cum fpirali intelligeretur triplata » quadru- 
plata , &c. Spirales etenim , fpatia , &c. dicerentur 
tertis reuolutionis, quarta: , &c. Hsc omnia nullo 
negotio percipientur a viris Archimedcis : ipfum 
enim & nunc, &infequentibusimitabimur. >■. 


PROPOSITIO I. 

• ; . • * • 

Si in quamcunque infinitarum fpiralium > ortam ex prima re* 
uolutwne , ab initio ipfius incidant dua line & , qu f produ- 
cantur cu/que ad circumferentiam primi circuli. Arcus 
circuli in procedentia contenti inter initium circulationis * 
& duSias line asserunt ad inmcem^vt pote flates inciden- 

. tium in fptralem etufdem gradus cum fpirali • 

« « , / 

E Sto quslibet ex jnfinitis fpiralibus ACFR^ 
orta ex prima reuolutione, & efto primus cir- 
culus RSOR, & in fpiralem incidant ab initio A^ 
dusre&a: A G, AF, quae occurrant circumferen- 
tis in O i5 & N. Dico circumferentiam RSO, 
elTead circumferentiam RSON, vcpoteftas ac, 
eiufdem gradus cum fpirali, ad fimilempoteftatetn 
AF. V.g. in prima fpirali, feu lineari, vc A C,ad aF. 
Infec.hoceftquadracica,vtquadraturn AC, ad qua- 

. dratum 
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f Spatiorum Menfufi ] $ 

dratum af. In cubica, vt cubus aC, ad cubum 
A F. Et fic in infinitum . Prcefens propoficio parum 
diuerseoftendetur a 
modo , quodemon- 
ftratur ab Archime- 
de in lineari in pro- 
pofit. 14. Quoniam 
enim AC, eft ad AF, 
vt tempus motus per 
AC, pun&i A, ad 
tempus motus eiuf- 
dem pun&i A, per 
A F (quia motus pun- 
<^i A, fupponitur ae- 
quabilis); ergo & vt quadibet poteftas A C, ad ho- 
mogeneam poteftatem AF, ficfimilis poteftas tem- 
poris motus A, per AC, ad fimilem poteftatem 
temporis motus A, per AF. S^dvt poteftas tem- 
poris eiurdem gradus cum fpirali motus A , per 
AC, ad fimilem poteftatem motus per AF, fic ex 
hypothefi , arcus R S O, ad arcum RSON. Er- 
go & arcus ad arcum erit , vt poteftas A C, ciuf- 
dem gradus cum fpirali, ad fimilem poteftatem A F. 
Qjaod &c. 

COROLLARIVM.. / 

Ergo conuertendo, & diuidendo, erit arcus 
ad arcum O S R> vtexceifus poteftatis AF, € iufdcm 

A gradus 
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gradus cum fpirali fupra fimilem poteftatem A C, 
ad fimilem poteftatem AC. 

S C H O L I V M. 

Sed cum, vt poteftas FA, eiufdem gradus cuta 
fpirali ad fimilem poteftatem CA, fic FA, ad Vlti- 
mum tei minum proportionis FA, ad CA, continua- 
ta: ad cot rerm nos quotus eft numerus fpiralis vni- 
tate maior : erit & arcus NOS R, ad arcum OSR, 
vt F A, ad hinc vltimam proportionalem. Nempe 
in lineari vt FA, ad CA. In quadratica , vt FA, 
ad terr ; am proportionalem minorem ipfarum F A , 
CA. In cubica ad quartam: Et fic in infinitum . Ec 
diuidendo,erit NO, ad OSR, vt excellas F A, 
fupra vltimam minorem proportionalem ad ipfam • 

PROPOSITIO II. 

> ' . 

r 

• < 

Si in quamcmque infinitarum /pir almm ex alqs revolutioni* 

bus genitam , &in fibi circumfcriptum circulum incidant 
du&hnex) rue prius . TPoteJlates incidentium in j pira - 
lem tu flem gradus cum fpirali erunt ad invicem , <~ut ar - 
cuspr* tFtt> -unacum tot integris peripberijs , quotusefi 
numerus revolutionum •vnitate minor • 

S Ed po-eftaee femidiametri AR, congruente-» 
■ fpirali, A*p'ai:a,triplata»&c. in G, vt explica- 
tum fuit fupra, inteHigamus continuatis motibus,fpi- 

ralem 
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ralem ACFR, continuatam fore in TVMG, 
&c.cui AC, AF, incidant in V, M. Dicoinpri- 
ma fpirali , efle A M, ad av, vt tota circumferen- 
tia circuli RSOR, tot vicibus accepra, quotus eft 
numerus reuolutionum vnitate minor , vna cum ar- 
cu NOSR, ad eundem numerum totius circumfe- 
rentias RSOR, vna cum arcu RSO. Infecun- 
da, fic efle quadratum AM, ad quadratum aV. 
Jn tertia, fic cubum ad cubum. Et fic in infinitum. 
Dix imus autem aM, a V, efle in pradidlis rationi- 
bus cum circumferentijs circuli cuius femidiameter 
A R, quia ifti arcus funt in eadem ratione cum fimi- 
libus arcubus circuli cuius femidiameter aG, ad 
cuius perjpheriam intelligend* funt extenfie Ay, 
AM; quia funt concentrici . . . 

Ha?c propcfic. oftendcturad modum fuperioris, 

& ad modum Archimedis inpropofir. t j. 

COROLLARIVM- 

Ergo conuertendo, & diuidendo,eritexcefluspo- 
teftatis A M, eiufdem gradus cum fpirali fuprafi- 
milem poteftatem A V, adpoteftatem AV, vcar- ' 
cus NO, ad arcum OSR, vna cum tot integris 
peripherijs RSOR, quotus eft numerus reuolu- 
tinnum vnitate minor. 


PRO- 
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PROPOSITIO III. 

Si H [mitti amem prjm: cinub citcumjcripti [patio fiitali ab- 
findatur qualibet linea y ($ centro initio ^fmidtametro 
abfcijja defcribatur circuli peripheria . Erit tota circum- 
ferenti a primi orculi , adperiphmam defcripti circuli con- 
tentam inter lineam initium reuolutionis , & fpiralem , in 
procedentia > n>t pote Has radij primi circuli rvno gradu 
altior pote Jiat e fpiralis } ad fimilempoteflatem abf :ijft . 


I N (ehem. feq. abfeifla aV, ab ae, fe mi dia- 
metro primi circuli circumfcripti primo fpatio 
cuiufcunque fpatij fpiralis AI Ea, centro a, in- 
teruallo aV, deferibatur circulus VT IV. Dico 
totam circumferentiam E M S E,* elfe ad circumfe- 
rentiam VTI, vtpoteftas Ea, vno gradu altior 

poteftate fpiralis 3 ad fimilempoteftatem aV. V.g. 

in lineari 5 vt quadratum ad quadratum * ln quadra- 
tica 3 vt cubus ad cubum . Et fic in infinitum . Nam- 
que, ratio circumferentiae EM SE, ad V fi, com- 
ponitur ex ratione ipfius ad totam circumferentiam 
VT I V, fchuiusad VTI, {nempe circumferen- 
ti e E M S E, ad E M S. ) Sed vt. E NI S E> circum- 
ferentia ad totam VTIV, fic EA, ad AV; & 
vt eadem EMS E, ad E M S, fic ex propofit. pri. 
poteftas E A > eiufdem gradus cum fpirali* ad fimi- 
Jcm poteftatem a I , feu a V . Ergo & ratio cir- 
cumferentiae ad circumferentiam componetur ex his 

duabus 


•* 
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duabus rationibus : nempe circumferentia ad cir- 
cumferentiam erit, vtpoteftas EA, vno gradu al- 
tior poteftate fpiralis , ad fimilempoteftatem av , 1 
Quod &c- ' " 

i 

PROPOSITIO iy. 1 " 

Si in excefufemidiam etri circuli circumfcripti cuilibet /patio 
Iiebco a primo , fupra femidiametrum circuli ^vnitate 
minoris 9 fumatur pun filum j &■* centro initio 3 inter uallo 
ajjfumptopun&o , defer tb at ur circuli peripberia . Erit to - 

B ta 

*» — — • 
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ta circumferenti* maioris circuli , ad portionem circumfe- 
renti a defcnpta , contentam inter fpiralem , ftj lineant 
initium reuolutionis y <z>t fa&um fub femidiametro circu- 
li maioris , in excejfum pote fatis ipfius eiufdcm gradus 
cum fpir ali» fupra fimilem pote flat em minoris circuli , ad 
fa&um fub femidiametro defcrtpta circumferentia , O* 
fub excejfu pote flatis ipflus eiufdem gradus cum fpirali y 
fupra fimilem pote flatem fcmidiametn circuli minoris . 

I N fchem. feq- fupponamus G M S I B G, 

quodcunque fpatium cuiufcunquefpiralis i pri- 
mo , nimirum vel fecundum , vel tertium , vel quar- 
tum ,&c. & circulus radij A B, fit circulus eiufdem 
numeri fpatiocircumfcriptus, vt circulus radij AG, 
fitipfo vnitateminor: nimirum fi ipfe fit fecundus , 
iit circulus radij a G , primus : fi tertius, fecundus : 
&c.& inter GB> accepto pun^o E, intelligatur 
circulus radij A 0. Dico peripheriam radij aB, 
efleadperiphciiam E M, contentam inter a B, & 
fpiralem in M, vt fa&um fub B A , in exceflum 
pw effatis Ba, eiufdem gradus cum fpirali , fupra 
fimilem poteftatcm AG, ad fa<3um fub E a, in 
exceflum poteftaris ipfius eiufdem cum fpirali gra- 
dus , fupra fimilem poteftatem A G . V. g in prima 
fpirali , vt re&aogulum aBG, ad redangulum_. 
A EG. in fec. vtfatfum fub ab, in differentiam 
quadratorum A B, A G, adfaftura fub A E» in ex- 
ceflum quadratiipfius fupra quadratum A G. Etfic 
in infinitum in altioribus fpi ralibus . • 

Ratio 
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Ratio enim circumferentis radij a b, ad circum- 
ferentiam EM> de foris fumpta circumferentia ra- 
di) A E> componiturexrationeipfiusadcircumfe- 
rentiam radij a E, & huius ad circumferentiam^ 
EM. Sed vt circumferentia radi) AB, ad circum- 
ferentiam radij A E, fic radius A 8, ad radiunu. 
AE: &vt circumferentia radij A E, adarcum EM, 
fic circumferentia radj ab, adarcum BF. Qua- 
re ratio circumferentis radij Afi, adarcum EM, 
componetur ex rationibus AB, ad A E, & circum- 
ferentis radij AB, adarcum BF. Verum, quo- 
niam expropofit. fecund. eft vt circumferentia radij 
AB, tot vicibus accepta quotus eft numerus fpatij , 

ad eandem acceptam fecundum numerum vnicate 

B 2 mino- 
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minorem, fimul cum arcu BF, fic poteftas B A 
eiufdem gradus cum fpirali, ad fimilem poteftatem 
aM, feu a E : ergo & vt vnica peripheria radi) 
AB, ad arcum folum B F , fic exceffus poteftatis 
AB» eiufdem gradus cum fpirali , fupra fimilem po- 
teftatem A G , ad exceflum poteftatis A E , itidem 
eiufdem gradus cum fpirali, fupra fimilem potefta- 
tem AG (ex genefi enim fpiralium, poteftatis AB» 
eiufdem gradus cum fpirali, poteftas AG, continet 
tot partes, quotus eft numerus fpatij vnitate minor , 
& differentia poteftatum.vnicam.j Ergo ratio peri- 
pheriac radij A B, ad arcum E M, componetur quo- 
que ex ratione AB, ad AE, & ex ratione exceffus 
poteftatis AB, eiufdem gradus cum fpirali, fupra fi- 
milem poteftatem A G, ad exceflum fimilis potefta- 
tis A E , fupra eandem poteftatem A G . Nempe 
critadipfum, vt fa&um fub AB, inprioremexcef- 
fum , ad fatftum fub A E, in pofteriorem exceflum . 
Quod era t offendendum . 

• * ’ A ' 

SCHOLIVM. 

^ ' / * * - 
» • ^ * * 

Qua: fiat infinita trilinea pai abolica explicatum 
fuit initio prunilibri eorum, quos de infinitis para- 
bolis euulgauimus. Diximus enim ibidem , nos pro 
talibus trilineis intelligere fpatia , quae funt exceffus 
parallelogrammi circurafcripti infinitis femipara- 
bolis fupra ipfas, De infinitis trilineis in propofir» 

aj. & 24. eiufdem libri oftendimusdoas proprieta- 
tes. 
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tes , qua: , quoniam ftatueramus ab initio cum opere 
de infinitis parabolis edere etiam hoc opufculum de 
infinitis fpiraljbus, in harum gratiam explicat* fue- 
re. Verum, quoniam multa nos coegerunt abfolue- 
re quamprimum opus illud , citatae propofitiones 
tunc temporis proprium finem haud fuerunt confe- 
cuta? . Cum autem fint in prtefentiarum neceflariar, 
determinauimus, vt cuilibet fint in promptu, ipfas 
ex citato opere tranferiberej fed nunc vigefimamter- 
tiam, infra fuo loco, vigefimamquartam . Sit ergo* 


PROPOSITIO V. 

0 > 

Si d 'vertice cuiufiunque trilmei a primo ducatur linea in ba- 
Jim fecans cumam paraboticam : & per punSlum <vbife- 
■ eat curuam ducatur nafque ad diametrum parallela bafi. 
Erit bajts trilmei ad fui partem interceptam inter du- 
biam , & diametrum , 'vt pote fias diametri trilmei <vno 
geaduinferior pote (late trilinei,ad jimilcm poteflatem dia- 
. metri trilmei ad 'verticem.' 


S it quodlibet trilineum a primo ( nempe primo 
excepto , quod eft triangulum )CB A, cuius 
vertex B , diameter B A , & a vertice B , ducatur 
BD, in bafim fecans curuam in E &per B, ducatur 
E F, parallela C A. Dico CA, eflead AD, vtpo- 
teftas AB, vno gradu inferior poteftate trilmei, ad 
fimilempoteftatem BF. V.g, in trilineo quadrati- 

co, erit CA, ad AD, vt AB, ad BF. In cubico, vt 

quadra- 
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quadratum AB, ad quadratum BF. fn quadrato- 
quadrarico, vtcubus AB, ad cubum BF. Et ficin 
infinitum. Quoniam enim proportio CA, ad AD, 
componitur ex propoitione C A, ad EF, & huius 
ad DA: ex genefi autem parabolarum > eft vt C A , 
ad EF, ficpoteftas A B, eiufdem graduscumtrili- 
neo, adfimilempoteftatem BF; &vt EF, ad DA, 
fic B F, ad B A . Ergo ratio C A, ad A D, compo- 
netur cx rationibus poteftatis AB, eiufdem gradus 
cum trilir.eo adfimilempoteftatem BF, & ex ratio- 
ne BF, ad BA. Sed ex iftis duabus rationibus com- 
ponitur ratio poteftatis Ab, vno gradu inferioris 
pot. ftacetrilinei, adfimilempoteftatem BF. Ergo 
patet propofitum. 


PRO 
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PROPOSITIO VL 

Excejfus primi circuli fupra quodhbet fpirale fpatium ex 
prima rcuoluttone , ejl aqualis trilinco paraboltco <vno gra- 
du altiort fpatio fpiralt > cuius diameter (it aqualis femi - 
diametro circuli jbafs vero circumferentia . 

S ic qucccunque fpiralis ex prima reuolutione-» 

A I E, A E, vero fit linea reuolutionis initium, 
iitque etiam fcmidiameter circuli primi j pariter efto 
parallelogrammum re&angulum Z Q, circum fcri- 
ptum femiparabol* ZOR, cuius bafis Z R , ver- 
tex O, qua: fit gradus vnitatealtioris gradu fpiralis: 
v.g.fi fpiralis fit linearis, parabola fit quadratica : fi 
fpiralis Iit quadratica, parabola fitcubica: &c. in- 
fuper ZR, feu OQ^ fit aequalis femidiametro E A, 
ZO, ve: 6, feu R Q, fit aequalis circumferentiae 
E M S E • Dico exceifum circuli fupra fpatium fpira- 
le ( qui deinceps breuitatis gratia vocabiturexcefius 
abfolutc) aequalem efle RGOQ, trilinco. Acci- 
piatur in A E, arbitrarie pundum V, & centro A, 
iateruallo A V, deferibarur circulus fecansfpiralem 
in 1, & ducatur AIS: deinde fiat OX, aequalis 
AV, fcu AI, & ducaiur XGY, parallela RQ, 
& per G, ipfa G B, parallela R Z . Quoniam enim 
cx natura paiabola: explicata initio lib. pri.de infin. 
parab. cft vt poteftas RZ, feu OQ, congruens pa- 
rabolae ad firailcm poceftatcm BG, fcu OX, fic 

zo, 
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ZO, feu RQ^adBO, feu GX: &cumvttalis 
poteftas QO, ad fimilem poteftatem OX, ficin 
fpirali fimilis poteftas* EA, ad fimilem poteftatem 
A V (quia QO, OX, fu nt aequales ipfis EA, AV.) 
Ergovt RQ^ad GX, fic poteftas EA, congru- 
ens parabolae , nempe vno gradu altior poteftate fpi- 
ralis , ad fimilem poteftatem AV, feu AI. Sed ex 
propofit. 3. vt talis poteftas E A, ad poteftatem., 
a 1 , fic circumferentia EMSE, ad circumferen- 
tiam VTI. Ergo&vt RQ^feu YX, ad GX, 
fic circumferentia EMSE, ad circumferentiam 
VTI. Ergo & per mutando, vt XY, ad EMSE, 
ficGX, ad VTI. Sedexconftruaione, YX,feu 
RQ^, e ft aequalis circumferentiae EMSE. Ergo 
etiam G X , erit arqualis VTI. Cum ergo pun- 
Cla V, X, fumpta fuerint arbitrarie, ergo omnes li- 
neae trilinei RGOQ, parallelae RQ, erunt a:- 
quales omnibus circumferentijs exceflus circuli 

EMSE, fupra fpiralefpatiumjquaicircumferentix 

funt concentricae ipfi EMSE. Ergo & trilineum 
eritarqualepra:dido excefliii . Quod &c. 

SCHOLIVM. 

* 

Notetur autem , quod fiipradi&a propofitio non 
folutn verificatur fecundum totas magnitudines, fed 
etiam fecundum ipfarum partes proportionales. Ni- 
mirum, non modo totus exceflus circuli erit aqualis 
toto trilineo RCOQ, fed etiam fi AV, OX, 

• ' ~ ■ ~ n 
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(int «quales, pars excelfus claufa circumferentia-» 
EMSE, fpirali EI, circumferentia ITV, &re&a 
EV, erit aqualis trapezio parabolico RGXC^, 
Idem inrelligatur dealijs partibus, dummodo fem- 
per A E, QO, «qualiter fccentur. 

Ex hac do&riha, & ex fchol. i.propofit. j.Lb. i .de 
Infinit. Parab. deducemus, quod fi centro A, inter- 
uallo A V, deferibatur qualibet circumferentia.» 
V T 1 : erit totus excelfus ad partem fui claufam cur- 
uis A J , l T V , & re<$a A V , vt poteftas E A , du- 
plici giadu altior poteftate fpiralis, ad fimilerapo- 

C tefta- 
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teftatem AV. V.g. in lineari, vc cubus EA, ad 
cubum AV. In quadratica , vr cpadratoquadra- 
' tumadquadratoquadratum , &c. Ratio eft> quia ex 
citat, fchol. crilincum R€’G>QVeft ad trilineum 
ad verticem GOX, in prajdi&is rationibus . Qu* 
do&rina diligenter notetur, exipfa enim non pauca 
faciliter in pofterum deducemus . 

PROPOSITIO VII. 

Si intra circulum circum feriatum primo Jpatiobehco ducatur 
circulus concentricus . Erit armilla , cxcefjus 'primi circu- 
li J upra duElum > ad partem excejfus quam comprehendit y 
<~vt tol medietates amborum radiorum circulorum , quotus 
c fl numerus gradus fpiralrs binario ait Eius , ad tot numero 
terminos proportionis , continuata ratione radij maioris ad 
Minorem ^ quorum p rimus jit radias maior . 

I N eodem fchemat» centro A, radio AV, fit 
quilipet circulus concentricus ipfi EMSE> & 
jpfo minor , fecans excclTum , & fpatium , vc in fche- 
triat.c. Dico armillam circularem cuius latitudo VE, 
qua? cft differentia circulorum, effe ad partem excef- 
fus, quam continet, nempe illam, quam claudunt 
peripheria E MSB, fpirali EI, circumferentia-# 
V TJ, &refl:a VE, vt tot medietates ipfarum EA, 
A V> quotus eft numerus gradus fpiralis binario au- 
<9us, ad E A, A V, cum tot continue proportionali- 
bus proportionis EA, AV, continuata:, quotus 
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cft idem numerus gradus lpiralis binario audUs* . 
V. g. in fpirali lineari, vt j. medietates ipfarunv EA-,. 
A V, fqu vt E A, A V, fefquialterae , ad EA, A V, 
cum tertia proportionali • in quadratica , vt 4. me- 
dietates EA, A V , feu vt ipfarum dupla?, ad EA, 
A V, cum duobus ali/s terminis continue proportio- 
nalibus. Et fic in infinitum . • ■ ! 

Trilineum parabolicum anteced. propofit. fit fe- 
dumcum triangulo fibi circumfcripto linea NG X,, 
RQ, parallela, vt QX, zquetur E V. Patet fari- 

• liter ex propofit, anteced. & ex eius fehol. ficucf- t<> 

..•••< C z tum 
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tumtriangulum ROQ, eft squale toti circulo ra- 
dij A E 3 & totum trilineum RGOQ, eft «quale 
toti exceflui , fic trapezium RNXQ, efle arqualc 
artrHla; latitudinis VEj & trapezium RGXQ, c fle 
aequale exceflui ab armilla comprehenfo. Ergo ar- 
milla ad exceffum » & trapezium triangulare ad tra- 
pezium trilineare, habebunt eandem rationem... 
Tunc , ratio trapezij RNXQ, ad- trapezium-. 
R G X Q^_ ( le foris fumpto parallelogfammo Y QJ 
componitur cx ratione illius ad parallelogranunum». 
& huius ad tnpezium RGXQ. Aft ex t. parte 
propoiic. 9. lib. pri. delnfinit. Parab. eft trapezium 
RNXQ^ad Y Q^vt XO, OQ, adduplam OQ: 
&vt OX, OQ, feu vtdua: medietates OX, OQ, 
ad duplam QO, fic tot medietates OX, OQ, quo- 
tus eft numerus gradus fpiralis binario atj&us ? ad tot 
numero QO. Ergo RNYQ, erit ad V Q. Vt 
illje tot medietates ad tot QO. Sed Y Q^ eftad 
RGXQ, cx loc. citat, me* QO, quotus eft ou- 
inerustrilinei vnitateauchis (nempe quomseft nu- 
merus fpiralisbjnarioau&us) ad QQ,QX> cum 
alijs rerminis proportionis QO, ad.OX* conti- 
nuat* ad tot, terminos, vt numerus eorum excedar 
numerum rribnei vn itate ( nempe fpiralis binario .) 
Ergo ratio trapezij triangularis , ad A (?X Q^cons- 
poaettfc ex ijfdera rarionibus . Sed ex ipfrs compo- 
nitur etiam ratio ror medietatum QO» OX, quo- 
tas eft numeres fpitalis binario au&us, ad QO, 
.OX» curo ilfas tot numero tetroiais. Ergo etiajn 
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irapeziu t* ad trapezium , & confequenccr armilla 
latitudinis V E» erit ad partem «teeffus didi ara, 
quam comprehendit, vt illa» tot medietates adSiHas 
proportionales . Nempe , vt tot medietates ipfarum 
EA, AV, quotus eft numerus Spiralis binario au- 
<5us,ad EA, AV, vna cum totalijs proportiona- 
libus , qux (iiiTul adxquenc eundem numerumfpira- 

lis binarioaudlum . . ■ 

• > * 

COROLLARIVM. 

I m ' 

Ergo per comierironem rationis, erit armilla radij 
VE, ad partem fpatij helici quam claudit, nempe 
ad illam, qux clauditur re<3a VE, & curuis FE, 
I V, vt illas medietates ad excedunt ipfarum fupra 
illas proportionales . Nempe in lineari vt fefquial- 
tera EA, AV, ad exceflum vnius medietatis EA, 
AV, fupra tertiam minorem proportionalem. In 
quadratica,vtexcdfus EA, AV, fupra tertiam, & 
quartam minores proportiones, &c. 

PROPOSITIO VIII. 

« « 

• •' » 

Circulus duSus concentricus, erit ad partem excejfus , quam 
continet, *~vt pote fi as radij circuli maior } s eiu fidem gradus 
cum fpiralty ad talem partem fimilis pote fiatis radtj dutti, 
qua fe habeat ad totam, nst binarium ad num extern /pira- 
hs binario au flum , 

Ia 
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I N Eodem fchemate . Dico circulum radi; 

AV , effem ad AITVA, partem excef- 
fus quatn claudit, vtpoceftas EA, eiufdem gradus 
cum fpirali, ad partem fimilis potcftatis AV, qua* 
fe habeat ad totam poteftatem A V, vt binarium 
ad numerum fpiralis binario au&urn. Nempe in li- 
neari, vt EA, ad ? A Vi In quadratica , vt qua- 
dratum EA, ad t quadrati AV. In cubica, vt 
cubus EA, ad ? cubi AV. Etficdifcurrendo. 

Triangulum enim NOX, eft atquale circulo ra- 
dij, AV, & trilineum GOX, aequale exceffui 
A r r V ; ergo triangulum ad trilineum , & circulus 
ad exceflum erunt in eadem ratione. Sed intelle&a 
re<fta G O, triangulum N O X, eft ad triangulum 
GOX, vt NX, ad G X ( nempe vt tota circum- 
ferentia VTl V, ad circumferentiam VTI(NX, 
enim , & GX, funt squales illis circumferentias : ) 
& triangulum GOX,. eft ad trilineum GOX, 
ex fchol. pii. propofit- r.lib. r. delnfinit.Parab.vt 
numerus trilinei vnitate audus (nempe vt numerus 
fpiralis binario audtus ) ad binarium, nempe , vt 
G X, ad talem fui partemj feu vt circumferentia-. 
IT V, ad talem fui partem . Ergo ex arquali, erit 
NOX, ad trilineum , & confequenter circulus ra- 
dij E a , ad pai tem exce/fus a l T V , vt rota cir- 
cumferentia radi/ aV, ad talem partem VTI,quai 
fe habeat ad ipfam , vt binarium ad numerum bina- 
rio audum . Sed vt circumferentia radij, a V., ad 
diefam partem circumferenti*. VTI, fic circum fe- 
rentia 
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rentia radi j £ A , ad fimilem partem circumferenti* 
EMS: & cum fit vt circumferentia radij a E, ad 
EMS, ficpoteftas Ea, eiufdem gradus cum fpi- 
rali , ad fimilem potcftatem AI, feu AVjvndeeft 
etiam vt circumferentia radij A E, ad talem partem 
E M S, qu* fe habeat ad ipfam , vt binarium ad nu- 
merum binario auclum,fic poteflas E A , eiufdem 
gradus cum fpirali ad talem partem fimilisporeftatis 
A V> qua» fe habeat ad ipfam , vt binarium ad nume- 
rum fpiralis binario au dium . Ergo a primo ad vlti- 
mum, erit circulus radij A V, ad excetfum aITV, 
vtdidlapoteftas Ea, ad didiam partem fimilispo- 
tcftatis aV. Quod erat oftendum. . 

COROLLARIVM- 

Per conucrfioncm ergo rationis erit circulus radij 
a V , a i partem fpatij , quam claudir , nempe ad 
aIVa 5 vcdi&apoteftas Ea 5 ad excefliun ipfius 
fupra dictas partes poteftatisfimilis a V. 

S C H O L I V M. 

Vt imitaremur Caualerium in lib 6 - Geom. Indi, 
oftendimus 6.propoficionem perindiuifibilia : ve- 
'umipfum omnimode infcquentesjtllamoftendemus 
.!■ -odo Archimedeo, & ipfam demonftrabimus vni- 
uerfalius: non modo quia agemus de infinitis fpirali- 

bus , cum ipfc de vnica egerit dumtaxat , fed etiam-,. 

quia 
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«jmavmMCfArtiter con&Jerabimus trilinea , &no. 
pfa:<iiAis jacefTibus a?qualia:tantum , vtfecitCaua- 
lcrias . Modus ille oftendendi A rchimedeus non-, 
modopoteft feruariinifta propofitione, fed etiam 
in omnibus alijs fequentibus » in quibus particulari- 
ter in fpirali lineari ipfo veitar Caualeriusj & quidem 
Cemper duplici de caufa vniuerfalius . Verum nosip- 
fiim non adhibebimus nifi in pntfenti propofitione . 
In alijs etenim vaemur regali, & facili indiuifibilium 
via»ieiinquentes illam archimedeam ijs,qui in rebus 
geometricis cupiunt excruciari. Verum tamen eft, 
quod ii quisoptabit oftendere illas propofitiones Ar- 
t himedee, id ei lier bit perficere, attente confidcrata 
f:qi ev. i propofitione, & ad ipfius inftnr,fedcongru- 
enti n. odo, operando, & difeurrendo. 

PROPOSITIO IX- 

Circulus ad cxceffum f a fupra quodhbct fpatium fpir.de cx 
prima rcuolut tone eam babei proporttoucm , quam b-bet 
triangulum ctrcnmjfrptum tnlinco -vno gradu ait ion fpi • 
rali > adipfum. 

S it qetfcwnque fpiralis cx prima reuolutione.-» 
ASRMB, curn fibi circumfcripto circulo 
BDCE, & fit qucdlibet triangulum re&ingulum 
cum-fibi infcriptotrilineo FGH, vno gradu altio- 
ri gradu fpiralis, vt ditium fuit (upra. Dico circu- 
li mdi&um, dfe ad cxcdTum ipfms fupra fpatium 

• fpirale 
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fpirale a s R M B a ■„ vt triangulum F G H $ ad 
trilineum FGH, fibi infcriptum . 

Si triangulum non eft ad trilineum in eadem ra- 
tione tum circulo ad illum exceflum 5 vel eft in maio- 
ri, vel in nunori. Sit primo in minori. Frgo trian- 
guli. m ad aliquid minus illo trilineo erit in eadem., 
ratione. Sit exceffus quo trilineum fu perat ma- 
gnitudinem, ad quam triangulum c fi: in eadem ra- 
ucae cum circulo ad illum exceflum. HG } bafis 

D crian- 
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trianguli diuidatur bifariam in n , & partes turfum 
bifariam in P, r, & hoc femper fiat, donec averti- 
ce F, du&is F r , F n , FP, tandem deueniatur ad 
triangulum F r G, qucd fit minus fpatio &per 
puncla I»k, L, vbidutfa a vertice F, fedantcuruam 
parabolicam , ducantur parallelae ipfi HG, vt in 
fchemate. Habemus ergo trilineo circumfcriptam 
figuram conftantem ex triangulo FI Q, & ex tra- 
pczijs kQ, LT, HVj & alteram infcriptam con- 
' flantem ex trapezijs NQ^ OT, PVj & exceflus 
circumfcripta - iupra infcriptam minor eft fpatio n : 
quia exceffus pracdi&us (vt confideranti patet) ae- 
quatur triangulo F r G, quodexconftru&ione, cft 
aequale Ergo trilineum fuperabic figuram fibi 
infcriptam multo minori quantitate quam fit n . 
Ergo triangulum HFG, ad talem figuram in trili- 
* neo infcriptam adhuc erit in minori ratione quam 
circulus ad excelfum fupra Ipatium fpirale. Quod 
feruetur. 

Tunc AB, diuidatur fimiliter in j, 4, 7, ficuti 
diuifaeft FG, in Q, T,V: & centro A, intcrual- 
Jis A 3, A 4, A 7 > delcribantur circumferentiae 3 S, 
4~R, 789M, fecantesfpiralem in S,R,M, per 
qua tranfeant ASD, ARC, AAlI, produdhe ad 
circumferentiam vfque. . 

Quoniam ergo circumferentia BD C E B, ad cir- 
cumferentiam 7 8 9 M, eftexpropofit. 3. vtpote- 
ftas B A i vno gradu altiorpoteftatefpiralis, adfi- 
- milempoteftatenr A r, & AB, GF, fet&efuntpro^ 

por : 
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portionaliterin 7, V* vndeeft vtpoteftas B A» vno 
gradu ajtior poteftate fpiralis,ad fimilem poteftatem 
A 7, fi c fimilis poteftas G F, ad fimilem poteftatenv 
. FV; ergo & circumferentia BDCEB, ericad cir- 
cumferentia 78 9 M, vc poteftas GF a vno gradu 
altior poteftate fpiralis ( nempe eiufdem gradus cum 
trilineo, quod fupponitur vno<gradu altius fpirali) 
ad fimilem poteftatem FV. Sed ex natura trilinei, 
eflvt praedica poteftas GE, ad poteftatem F.V* 

D a fic 
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fic H G, ad L V . Ergo & vc H G, ad L V, fic cir- 
cumferentia BDCEB , ad circumferentiam,* 
789M . Eodem modo probabimus, circumferen- 
tiam BDCEB, eflfe ad circumferentias 4*R, 3 S, 
vt HG, ad K f, LQ^ idemque probabimus de 
alijs circumfercntijs infcriptis in exceflu, fi adeflent* 
Cum ergo 34, fic proportionalis ipfi^QT, cir- 
cumferentia 3 S, ipfi IQ^ & circumferentia 4*, 
ipfi N T : Ergo f.fcia circularis 3 S s 4 , erit pro- 
portionalis trapezio NQ^ex luculenter explicatis 
in propofit, 7. lib.2. de infinit. parab- & in fcholijs 
eiufdem ; vndeerit circulus totus adfufeiam prardi- 
&am, vc triangulum HFG, ad trapezium IT. Eo- 
dem modo probabitur efle circumferentiam ad fa- 
fciam 4 2 R9 8 7, vt HFG, triangulum ad trape- 
zium k V; & circulum ad fafeiam 789MECDB, 
vt triangulum ad trapezium LGj & (ic probaretur 
dealijs. Ergo circulus erit ad omnes falciasinfcri- 
ptas intra illum exceflum, vc triangulum ad omnia 
trapezia inferipta intra trilineum. Sed triangulum 
probatum eft fupra , efle ad omnia trapezia inferipta 
in rrilineo, in minori ratione, quam circulus ad ex- 
ceflum 'Ilum. Ergocirculusad omnes fafeias inferi- 
ptas intra cxcefltrm > erit in minori ratione, quam ad 
exceflum ipfum . Quod implicat. Quafe&c. 

Sed nec etiam erit triangulum in maiori ratione 
ad trilineum, quam circulus ad exceflum. Nam fic, 
triangulum ad aliquid maius trilineo erit in eadem 
ratione cum circulo ad exceflum. Sit exccfli^ rurfunx. 

■“♦vt 
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A , vt triangulum (it adttilineumcum a , in eadem 
ratione cum circulo ad exceflum . Diuidatur iteru 11 
H G, bifariam , & partes iterum bifariam, & con fti- 
tuantur triangula , vtfa&umeft prius, vt vnum tri- 
angulorum v. g. F r G, minus fit fpatio n . Ergo 
triangulum ad . trilineum limul cum triangulo 
F r G, erit adhuc in maiori ratione quam circulus 
ad exceflum. Si ergo fa&is circumfcriptione , & 
infcriptione vt in fchemate : parebit triangulum.. 
1 FQ, cumtrapezijs kl> Lk, HL, quxfuntxqua- 
lia exceflui figuras circumfcriptas fupra trapezia.. 
N OT, P V, infcripta , aequalia efle triangulo 
F r G. Ergo figura circumfcripta fuperabit infcri- 
ptam fpatio minori Ergo figura circumfcripta 
fuperabit trilineum multo minori quantitate. Ergo 
triangulum ad figuram circumfcriptam erit in multo 
maiori ratione, quam circulus ad exceflum. Sed eo- 
dem modo , quo fa&um fuit fupra, probabimus, cir- 
culum ad fedorem SA 3, efle vt triangulum ad trian- 
gulum 1 F Q: & circulum ad fafeiam J4 2 R A S$, 
vt triangulum H F G, ad trapezium kQ: &ficdc 
alijs fafcijs,& trapezijs circumfcriptis exceflui prx- 
. di^to , & ipfi trilineo. Ergo circulus ad totam figu- 
ram exceflui circumfcriptam, eritvt triangulum ad 
figuram circumfcriptam trilineo. Ergo circulus erit 
in maiori ratione ad figuram circumfcriptam excef- 
fui , quam ad ipfum exceflum . Quod iterum impli- 
cat. Ergo &c. Quod &c. . , 

• ' co- 
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COROLLARIVM. 

I 

Ergo perconuerfionem rationis, erit circulus ad 
ipfum fpatium fpirale, vt triangulum ad excefTum. 
ipfius fupra triHneum . Cum ergo ollenfum (it in 
fchol. i . propofit. i.lib.i.de Infinit-Parab. efle trian- 
gulum HFG» ad excefliim iplius fupra trilineun , 
vt numerus trilinei vnitate au&us , ad numeranti trili- 
nei vnitate minutum: erit & circulus ad fpatium fpi- 
rale, vt numerus trilinei vnitate audas, ad ipfum 
vnitate minutum: nempe vt numerus fpiralis binario 
audus ad ipfum numerum fpiralis ( numerus enim 
trilinei fuperat femper numerum fpiralis vnitate-* •) 
Erit ergo circulus ad primum fpatium fpirale, vt j. 
ad i.Adfec.vt 4. ad a. Ad tertium, vt j.ad }.Ec 
ficin infinitum , audis femper antecedente , &confc* 
fequente vnitate . 

propositio x. 

t 

Si in fpiralem quamcunque ex prima reuolutione ortam du- 
catur linea, & centro initio 9 interit alio illa linea deferiba- 
tur circulas . Erit primus circulus fpir ali circum fcrtptus % 
ad fetiorem circuli defirtpti contentum duci a linea v (fjT 
portione abftjfa k linea y qu& ejl mitium reuolutionis tn 
procedentia, <vt pote fas femidiametn primi circuli dupli- 
ci gradu altior pote Flate fpiralis ^ad fundem pote fatim. ra~ 
dij alterius circuli ■«. 

Efto 
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E Sto quilibet fpiralis ex prima reuolutione orca 
AIE, in qua du&avbilibet ab initio A, linea 
Ai, centro A,interuallo AI, fit defcriptus circu- 
lus V 1 T V . Dico circulum radij A E , eife ad fe- 
ftorem A V T I A , vt poteftas E A , duplici gra* 
du alcior poteftate fpiralis , ad fimilem poteilatem 
A I y fcii A V . Nempe in lineari , vt cubus ad cu- 
bum . in quadratica , vt quadratoqaadratum ad qua- 
dratcquadratum &c. 

Nam circulus radij A E, adfe&orem AVTIA, 
habet rationem compofitam ex ratione ipfius ad cir- 
culum 
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culum radij A V, & huius ad iedorem . Sad vt cir- 
culus radij A E, ad circulum radij A V, fic quadra- 
tum A F, ad quadratum AV: & vc circulus radij 
A V , ad fcd orem A V T I A, fic peripheria VTIV* 
ad peripheriam VTI$ nempe fic peripheria EMSE, 
ad peripheriam EMS: & vt peripheria EMSE, 
ad EMS, fic potcftas E A , eiufdem gradus 
cum fpirali,ad fimilem poteftatem Ai, feir AV, - 
cx propofic. z . E igo circulus radij A E, adfe&orem 
A V T 1 A , habebit rationem compofitam exratio- 
ne A E, ad quadrati quadratum A V, & ex ratione 
poteftatis AE,eiufdem gradus cum fpirali,ad fimilem 
poteftatcm A V. Sed cx his duabus rationibus com- 
ponitur ratio poteftatis A E, duplici gradu ahioris 
potcftate fpiralis,ad iimilem poteftatem A V. Quare 
patet propofitum. 

t 

* SCHOLIVM. 

Cum in fthol. propefir. 6. probatum fit, efTeex- 
celfumcirculi radij A E, fupra fpatium fpirale, ad 
diii partem contentam reda AV, & curuis Ajf, 
i T V', vt potcftas pariter E A, duplici gradu altior 
potcftate fpiralis , ad fimilem poteftatem A V. Erit 
erism predidusexcefiusad talem fui partem , vt cir- 
culus radij A E , ad fe&orem A V T I A . Ex qua 
analogia , feu fimilitudine proportionum licebit va- 
ria velati corollai ia deducere. 

i » 
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COROLLARIVM I- 

Deducemus enim primo , quodintelle&otrilineo 
parabolico RGO vnogradu altiore gradu fpi- 
ralis , cum fibi circumfcripto triangulo R O Qj eric 
tiiangulum ad tiilincum, vt fedkor AVTIA, ad 
cxce/fum ipliusfupra portionem fpatij fpiralis cora- 
prehenfam reda,& curua A I. Quod patet, quia cum 
iittotus circulas radi/ A E, ad fetorem AVTlA, 
vt exceffus circuli radij A£, fuprafpatium fpirale 

£ ad 
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ad partem ipfiuscomprehenfam refla AV, &cur- 
uis VTI, IA: erit etiam permutando, circulus ra- 
di j A E , ad exceflum , vt A V~TI A , ad illam par- 
tem exceflus , quam comprehdfidit. Sed ex propofi 
5 >. eft circulus ad exceflum, vttriangulum ROQ, 
ad trilineum . Ergo tetiam feftor adillum cxccffum 
crit,vt triangulumad trilineum . 

COROtLARIVM II- 

Deducemus x- cflfectiam perconuerfionem ratio- 
nis, fetorem AVTJ A, ad partem fpatij fpiralis 
contentam refla, & curu a AI, vc triangulum ad 
exedfum ipfius fupra trilineum. Nempe- iuxta ex- 
plicata in fchol. eiufdcm propofit. vt numerus fpira- 

lis binario auflus, ad numerum fpiralis. 

. - • %.• 

COROLLARIVM III. 

Deducemus etiam armillam circularem cuius 
latitudo 'SI 9 vel VE, vriacumfeAore AVIA, 
rfTeadfpatiumcomprehenfum reflis Ai, A E, & 
«iirua EI, vt numerus binario auflus, ad numerum/ 
Cum enim probatum fit , efie vt totum ad totum , ita 
ahlatum ad ablatum, nempe vc totus circulus adro- 
tumfpatium, fic ablatum feflorem A VTI A, ad 
ablatum fpatium: erit & reliquum ad reliquum vc to- 
tum ad totum. , 
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COROLLARIVM IY. 

Deducemus 4. eflfe totum fpatium fpirale ad por- 
tionem fui contentam recta , & curua A I , vc pote- 
ns a E, duplici gradu altior poteftatefpiralis , ad 
fimilem poteftatem AJ, f e u a V., Cum enim pro- 
batum fit , fic eflfe totum circulum ad totum fpatium, 
vt fector aV f IV, ad partem clau&m, recta., & 
curua aI. Erit etiampermutando, vt totus circu- 
lus ad fectorem, nempe ex priefenti propelle* po- 

E 2 feftas 
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reftis a E, duplici gradu altior poteftatc fpiralis, 
ad limitem poteftatem A I, feu a V, fic totum Ipa- 
qumfpirale , ad fui partem daufam tecta , &cur- 
ua a I . s 

V. 

- , # - .i 

Non diuerfo modo quo factum eft in coroll. g. 
deducemus 5. in fchem. propofit, fequen. dudis 
ab A, initio fpiralis AXCDB, duabus lineis 
AC, AD, intercipientibus fpatium intermedium 
• fpirale C 'D, ac femidiametris AC, AD,de- 
fcriptis circulis , elTe fetorem OAD,- fimul 
cum fafcfa COG EV > ad fpatium CaD , vc 
numerus binario au&us ad numerum . Ex didis 
enim , eft in dida ratione tam totus fedor a D O G 
'EA, ad totum fpatium ADCX A , quam ablatus 
fedor ACNVA, ad ablatum fpatium aCX. Er- 
go & reliquum ad reliquum erit , vt totum ad totum: 
nempe in dida ratione- 

PROPOSITIO XI- 

Si ab initio cuiufcun que fptr alis ducantur dua linea, termina* 
ta ad i*io puncla intermedia fpiralis , (g^r centro initio 5 in - 
teruallo mxiori duci arum defiribatur circulus * Seclor 
cire un fer iptus fpatio fpirali k duabus duSlis claujo > erit 
ad ipfitn > r vt faSlurn fub quadrato maioris duSl a in dif- 
ferentiam pote fatum du&arum au flem gradus cum [p> 
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rati , ad fui tales partes , Cf fathfsb differentia quadra- 
torum ducturum in pote fl at em minoris etufdem gradus 
cum /pirdlt, que fe habeant ad hac fati a <~vt numerus fpi- 
ralts ad numerum au&um binario . 



E Sto quilibet fpiralis AX C D B, & ab initio 
A, fint du&as AC, AD, & centro A, inter- 
uallo AD, maiori fit defcrrptus circulus, &c. Dico 
fe&orem O AD, cffe ad fegmencum fpirale CAD, 
vt fa&um fub quadrato OA, in differentiam pote- 
ftatem O A » AC, eiufdem gradus cum fpirali , ad 
fui tales partes , & fa&i fub differentia quadratorum 
O A, AC, inpoteftatem AC, eiufdem gradus cum 
fpirali fimul , quas fe habeant ad hascfadta, vt nume- 
rus fpiralis ad numerum binario au&um. V. g. in li- 
neari , vt fa&um fub quadrato O A, in O C, ad 
j jpfius, &fa&i fub differentia quadratorum OA, 

A C, in A C . In quadratica , vt fa&um fub quadra* 

dra- 
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to O A, in differentiam quadratorum OA, AC, 
ad huius, &fa<ai Cub eadem differentia in qua- 
dratum CA, In cubica , vt fa&um fub quadrato 
O A, in differentiam cuborum OA, AC, ad > hu- 
iusfafti,& faccifub differentia quadratorum O A, 
CA, incubum CA. Et fic in infinitum . Centro 
etiam a, interuallo AC, deferibatur alius circulus. 
Quoniam fector O a D, eft ad feccorem C A M, vt 
quadratum Oa, ad quadratum Ca : ergo per con- 
uerfionem rationis , erit ad fafeiam MDOC, vt 
quadratum OA, ad differentiam quadratorum, 
OA, a c . Quoniam vero ex coroll. propofit. prim. 
eft circumferentia D O, ai circumferentiam OGE 
( nempe fafeia circularis MDOC, ad fafeiam C O 
G E V,) vt differentia potcftatum ad, feu O a , 
& A c, eiufdcm gradus cum fpirali , ad fimilem po-’ 
tcftatem AC: & fector OAD, ad fafeiam CO 
GEV, habet rationem compofitam ex ratione ip- 
fius ad fafeiam M D O C, & huius ad fafeiam. C O 
G E V. Ergo fector ad fafeiam GO<G-.E V, erit in 
ratione compofita ex ratione quadrati, OA, addif- 
ferentiam quadratorum O a, a C, & ex ratione dif- 
ferentis potcftatum Oa, ac, ciufdem gradus cum 
fpirali, ad fimilem poreftat-etn C a . Ergo lector erit 
ad talem fafeiam, vc factum fubquadrato Oa, in 
differentiam poieftatum Oa, Ca, eiufdcm gradus 
’ cum fpirali, ad factum fub differentia quadratorum 
Oa, Ca, in poteftatem G A , ciufdem gradus cum 
•fpirali. Etconucrtendo* & componendo erit fe- 
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Teia cum Tectore ad eundem Tectorem > vt Tactum Tub 
differentia quadratorum Oa, C a » in poteftatcm 
C a, eiufdem gradus cum fpirali, cum facto Tub qua- 
drato OA, in differentiam poteftatum Oa, Ca, 
eiuTdem gradus cum fpirali, ad hoc fecundo Tactum . 
Et rurfum conuerter.do , erit Tector ad faTciam cum 
lectore» vt fecundo factum ad ambo facta. Sed ex 
coroli. j. propofic. anteced. Tector DAO, cumfa- 
lcia COGEV, cft ad Tpatium fpirale C A D, vt 
numerus Tpiralis binario auctus ad numerum fpira-. , 
Jisj nempe vt ambo illa factaad tales partes ipforum, 
quae fint ad ipfa Tacta , vt numerus Tpiralis ad nume- 
rum binario auctum .Ergo ex aequali» Tector OaD, 
erit ad fpatium fpirale C A D, vt factum Tub qua- 
drato O a , indifferentiam poteftatum O a , Ca, 
eiuTdem gradus cum fpirali, ad tales partes ipfius,Sc 

facti Tub differenda quadratorum O a , C A , &fub 

^ pote- 
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poteftate C a, eiufdem cum fpirali gradus , qua»fe 
habeant ad haec facta , vt numerus fpiralis ad nume- 
rum binario auctum. Quod&c. 

SGHOLIVM I. 

{■ 

Notandum tamen eft, quod quamuisfupradicta 
propofitio propofita (it de fegmento intermedio 
CAD, & de fcctore EI, circumfcripto, hoc ta- 
men non eft itaintelligendum, quafi non verifice- 
turetiamin figmento DAfi, & infectore EI cir- 
cumfcripto. bimili enim difcurfu obteniretur in- 
tentum^. .. . . 1 

Sed in prima , & fecunda fpiiali faciliorem ratio 
nemfectorisad fpatium poflumus, cx dictis, afligna- 
re. In prima cmm fpirali, erit fector ad fpatium, vt 
quadratum AD, feli Oa, ad rectangulum OaC, ^ 
cum quadrati OC. In fecunda autem , erit vt 
idem quadratum O A, ad rectangulum OAC,cum 
» feti cum dimidio quadrati OC. Primum patet: 
quia cum ex regula generali deducatur , fettorem cf- 
ad fpatium, vt factum fub OC, in quadratum.. 
OA, ad * huius (acti fub differt nria quadrato- 
rum O a, ac, in AC; nempe facti fub OC, in 
compofttamex OC, & dupla C A, &iub CA:& 
cum in omnibus praedictis (olidis fitvnum commune 
latus, nempe OC: fequitur.fetforem e(Tc ad J pa- 
rram, vtquadrarutn OA,ad ‘ ipfius, & rectaugu- 
ii fub C A, & fub compofita cx OC, & di pla_. 
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CA. Cum vero hod rectangulum fub CA, &fub 
compofita ex OC, &dupla C A, (it «quale duplo 
quadrato C A, & rectangulo OCA. Sequitur fe. 
ctdtem efle ad fpatium , vt quadratum OA, ad ; 
ciufdenijfimul cum ^ duorum quadratorum CA» 
& rectanguli OCA. Sed ; horum planorum eft 
rectangulum OAC» cum ; quadrati OC. Quj a 
quadratum OA, diuiditur in quadrata OC, CA, 
& ili duo rectangula OCA. Colligendo ergo om- 
nia h*c plana, habebimustria quadrata CAj tria 
rectangula OC A; &quadratum OC. Quorum •*. 
eft vnum rectangulum OCA, cum vno quadrato 
CA ( nempe rectangulum OAC) eum 1 quadrati 
O C* Quare patet primum. 

Fere eodem modo patcb ; t fecundum. Quia cum 
fector fit ad fp atium , vt facium fub O C, in compo- 
fitam ex OC 9 & dupla Ca (hoc enim re&angu- 

. •' F Ium 
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Ium eft differentia quadratorum oa, AC)&fub 
quadrato OA, ad dimidium huius fa&i, &fa<ftifub 
eodem rectangulo in quadratum G A : & cum hsc 
omnia facta habeant commune planum rectangu- 
lum fub OC, in compofitam ex OC, & dupl<L> 
C a .• fequi^jur fectorem effe ad fpatium , vt quadra- 
tu ro O a, ad dimidium qvjadratorum Oa, AC.Sed 
dimidium Horum quadratorum eft rectangulunu, 
OAC, cum dimidio quid rati OC, vt confideranti 
patebit. Quare fecundum eft manifeftum. 




. S C H OLIVM II.., , , 

Ex dictis ergo in fuperiori fcholio,patefin‘primi,' 
& fccvwida fpirali , feftorem adfpatiumferifarelumc 
ordinem , vt fit vt quadratum maioris dudJrl*', ad re- 
3angulumfubdu<5Hs , vna cum tali parte quadrati 
differenti* du&arum , qu* fitad ipfum , vt numerus 
fpiralis ad numerum bioarib au^um, -nempe ad i , & 
ad dimidium , nempe ad ’. Forficanergoquispoffet 
cogitare talem proportionem fedoris ad fpatium.. 
fernare hunc pulcherrimum ordinem, vt iri tertia fit, 
vt quadratum O A , ad re&angulum • O A C, cum 
f quadrati OC. In quarta cum ? quadrati OC. 
Etfic in infinitum. Sed qui fic putaret nimis a fco- 
poaberraret, ficuti patebit in numeris experienti in 
tertia fpirali. Supponamus enim facilitatis gratia, 
O A, efle duplam A C. Quoniam cubus OA>eflec 
8 , & cubus C a , i : ergo differentia cuborumJ 

OA, 
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O A,. A C, eflfct 7. Cflm ergo quadratura OA, fit 
4. Ergo fa&umfiib quadrato O A, &fub differen- 
tia cuborum :Q A ,5 A C, effet t8. Pariter fatura 
fiib differentia quadratorum O A; A C, nempe fub 
3.&fubodbo Ga, nempe fub 1, eflet $. Ergo fe&or 
effet ad fpatifcixi vt 18. ad tria quinta 31. nempe ad 
nempe, vt 4. ad 2. & «. Cum tamen qua- 
dratum OA, fit ad reftangulum OAC, cum | 
quadrati OC, vt 4. ad x* cum * nempe cum lT r 
Qijare &c.- -■ ,-,n /* 

• . 5 ed proportio fe&oris ad fpatium pnedi&um po- 
te ft alio modo , & compendiofius, patefieri • Qua- 
properfit* : - « /ii c - J:. v.- 

r ’ - ' it - i .t.; ni.. . * ,r k' - ■ . ,• 

PROPOSITIO XII* > 

Jdtm ftftor adfdcm fegmeutum, trtinjt idemmectdtns 
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ad tales partes differentia poteftatum duitarum duplici 
gradu ait iorum pote flate fpiralis , fupra Jimilem pote fio- 
tem minoris , qua fe habeant ad totam diiiam differen- 
tiam y <~ut numerus fpiralis ad numerum fpiralis binario 
auilum . 

* » 

E Odcm enim modo, quo fupra fadumfuit,often- 
demus , circumferentiam DO, effe iad cir- 
cumferentiam DOG 6 , vt differentia poteftatum 
DA, AC, eiufdem gradus cumf($irali ,ad fimilem 
poteftatem DA, feu OjAt' Cum autem fic,,vt cir- 
cumferentia DO, ad circumferentiam DOE, fic 
fe&or A DO, ad fetorem A'D.©£A;.& pariter 
cum fit, vt prardiifti dtfferencurad paedidam; poce- 
ftacem O A , fic fadkutn ex difia differentia ia qua- 
dratum O A > ad poteftatem, O A ? duplici gradu 
altiorem poteftate fpiralis , Ergo fe^cw D A O, erit 
ad fe&orem a D OEA, vtfa&um fnbdidka differen- 
tia poteftatum O A, AC, eiufdem graduscum fpb- 
rali, in quadratum O A , adpdteftatem 'O A, du- 
plici gradu altiorera poteftite. fpiralis • • Atfe&oi 
A D O E A , eft ad fpatium fpjr ale A X C D A+>t 
numerus fpiralisbinario au dius, ad noroerom, ex co- 
roli. i. propofi*- »o. nempe vtpoteftas OA, dupli- 
ci gradu altior poteftate fpiralis , ad tales partes foiq 
quas fe habeant ad ipfain, vt numerus ad numerum 
binario au-ftum . Efgo ex aequali, fedforfD A O, erit 
ad A X C D A , vt fa&um fub praedi&a differentia 
in quadratum oA, addt&as partes poteftatis OA. 


Digitized by Google 



Spatiorum Mtnfura 4 ^ 

Rurfmn , cum fpatium fpirale A X G D A , i lc ac j 
ipadura AXCA, vtpoteftas DA, oA, du- 

plici gradu altior poteftate fpiralisj adfimilem pote 
jiaem CA, excoroll.4. propofit, tb. nempe ,vt ta- 
les partes talis poteftacis OA, qu* f<? habeant -ad 
ipiam y vt numerus fpiralis ad ntnndrlm» binario au- 
fiow» adiimiles partes potcftatis Ca; ei it per con- 
uerfionem rationis , a X C Da , a d ac D , v t tales 
partes poteftatis oa, adexteflum ipfanlm fupra fi- 
wiles partes poteftatis Ca. Quare rurfum ex s- 
q»aii,eritfcdor DAO^adfegmentum CaD, vt 
fatfum fub differentia poccftatum OA, c a , eiuf- 
dem gradus cum fpirali, in quadratam Oa, a d ra j es 
partes differentiae poteftacum Oa, ac, duplici 
gradu ahiorum poteftate fpiralis, quae Ce habeant ad 
totain differentiam , vt numerus fpiralis, ad nume- 
frirtibifurto audum. r Quod &c- 


1- 


COROLLARIVM. 

f r 1 ' / 


I k 


i 

Ex hac propofit. & ex anteced. quamuis extra fn- 
tentum» colligemus, differentiam poteftarum oa, 
a-C, cuiuslibet gradusj «qualem forefaSofub qua^ 
drara OA, in differentiam poteftatum O a, a C , 
dupli gradu inferiorum ,&faflo fub differentia qua- 
dratorum o A > A C, in poteftarem C a, itidem du- 
plici gradu inferiorem . V. g. differentia quadrato- 
quadratorum OA, ac, erit aequalis fa&o fub qua- 
drato Oa, & fub differentia quadratorum Oa, 

ac. 
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a C , vna cum fa<fto fub d icta differentia quadrato- 
rum O Aj aC> in quadratum A C. Quod vcique eft 
roanifeftutn.Nam er prop. i i.fe<ftor OAD>tft adfpijf 
tium C a D,vt factum fub quadrato O a, in differen* 
tiam poteftatum OA,AC, eiufdem gradus cum fpi* 
rali, ad fui talem partem, & fadi fubdifferentiaqUa- 
dratorum Oa, ac, &fubpoteftate ac, eiufdem 
gradus cum fpirali , quae fe habeat ad ha?c , vc nume- 
rus ad numerum binario audi um . Ex praefenti pro» 
pofit. idem fector O a D , eft ad idem fpaciuftw 
CaD, vt idem factum fub quadrato OA, in differ 
rentiam poteftatum Oa, ac, eiufdem gradus cum 
fpirali ad talem partem differentiae poteftatum O a, 
a C, duplici gradu altiorum poteftace fpirali, quaefe 
habeat ad dictam differentiam, vt numerus adnu- 
merum binario auctum . Ergo ambo confequenti* 
harum proportionum erunt^cqualia. Cumque fin* 
fimiles partes illarum magnitudinum cuius funt par- 
tes: etiam integrae magnitudines erunt aequales. Dif- 
ferentia ergo poteftatum OA, A C, dupli gradu altio- 
ru gradu ipiralis,erit squalis facto fub quadrato O A, 
in differentiam poteftatum oa, A C, eiufdem gradus 
cu fpirali, vna cum facto iub differetia quadratorum 
O A, AC, in potcftatcm G A ,eiufdcra gradus cu fpirali. 
Quod vtique illud idep eft, quod fupra dictum fuit. 

SCHOLIVM. 

' - * "S 

• - . # ' _ • • . . J 

Sed ficuci in fchol. prim. propoGc. aoteced. de- 

pref- 
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prefli fuerunt termini proportionis dicta? prim*, & 
fecunda? fpiralis ad terminos inferiores? fic licebit 
ipfos in praefenci deprimere, & compendiofiOres ra- 
tiones affignare , vt ibidem factum fuit . An vero ne- 
ceflTefitin alijs fpiralibus ahiorum graduum retinere 
proportiones illarum poteftatum , adeo vt nullate- 
nus liceat ipfas deprimere ,'non videtur affirman- 
dum.- Sed quomodo pofiint deprimi, videat lector 
proprio Marte . Saltem enim ex doctrinis Francifci 
Vieta? explicatis innotibus prioribus adLogifticen 
Speciofam a propofit. 1 4. infra? colliget pofie dictas 
proportiones deprimi vno gradu . Colligitur enim 
cx ibidem ab ipfo oftenfis . Confectarium fuum vni- 
uerfale , quod habet poft propofit. 14. Quod Diffe. 
rentta poteftatum fi adplicetur ad differentiam Uterum orien-* 
tur fingiihria komogeneacjuibus confiat poteflas gradus pro- 
xime inferioris ad gregati ipforum laterum 3 femel fumpta* 
Et e contra. V.g.ii cubus Oa, minus cubo A C, 
adplicetur ad OC, differentiam laterum O a, a Q 
orientur quadratum O a , rectangulum OaC, & 
quadratum aC, fimul,&fcrne!fumpta; qua: plana 
funt omnia lingularia plana poteftatis vnius gradus 
inferioris, nempe quadrati, adgregati laterum OA, 
AC, Etficin alijspoteftatibus. Cum ergo propor- 
tio femoris O AD, ad fparium C A D, fit eadem 
cum ratione fa&i fubquadrato OA, indifferentiam 
poteftatum OA, AC, eiufdem gradus cum fpirali, 
ad partes explicatas differentia? poteftatum OA, 
A C, duplici gradu ciliorum poteftatc fpiralis: patet 
, ambos 
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ambos terminos huius proportionis pofic adplicari 
ad OC, dfferentiarn larerum . Sed hzc omnia me- 
lius percipientur exempli ficando in tertia fpirali . fn 
hacfe&or O A D, eftad fpatium C A D, vtfatf um 
fub quadrato O A , in differentiam cuborum O A , 
AC, ad ’ diffcrentiaequadratocuborum Oa, aC. 
Si adpliceturad OC, differentiam laterum differen- 
tia cuborum OA,aCj orietur fumma planorum 
fii gulariter, quibus conflat quadratum adgregati 
laterum OA,Ca, fimulfumptQmmj nempe qua- 
dratum Oa, reftangvdum OAG, & quadra- 
tum AC- 

Si ver6 adplicerur ad eandem OC, d fferentia 
quadratocuborum O a, a € • orietur fum naa plano- 
planorui» fingulariter, quibus conftat quadratoqua- 
dratum laterum adgregaci Oa,aC, fimul.fumpto- 


rum» nempe. 

Quadra toquadratam 'O A, Plus cubus Oa, in 
aC, Plusquadr-atum oa, in quadratum a O. Plus 
oa, jn cubum aC. Plus *quadratoquadratum_. 
aC. 

Ergo in fpirali cubjcaerit feftor O a D , ad fpa- 
tium fpirale CaD, vt quadratoquadratum oa. 
Piuscubus oa, in ac. Plus quadratum OA, in 
quadratum ca, ad ' planoplanorum fupra ennu- 
mentorum. 

Ex quibus videtur pofTe deduci aliam regulam ge- 
neralem adignandi rationem fedoris Oa D, in qua- 
cunque fpmali , ad fpatium fpirale caD. Et haec 

crir. 
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erit j quod fit vt fadhim fub quadrato oa, in ora- 
r>cs fingulares partes poteftatis adgregati oa, ac, 
v no gradu inferioris poteftate fpiralis , ad omnium 
lingularium partium poteftatis adgregati tales par» 
res oa, ac, vno gradu fuperioris poteftate fpira- 
lis , qua? fe habeant ad ipfas* vt numerus fpiralis ad 
n umerum binario audum. Sedhax, & fimiliacom. 

« ^ . . .t 

pcndia , vt diximus , lector proprijs adinueniet viri- 
bus , fi operibus Analyftarum aliquando incubuerit* 
Quamplures etenim adinueniuntur , qui egregie, 8c 
cum fumma laude in hacmateria fcripfere j fed om- 
nibus Colophonem imponet Excellentifiimus Geo- 
metra Carolus Rinaldinus Screniflimi Magni Prin- 
cipis Etruria; Mathematicus in quodam magno ope- 
retquod iam exantlauit, quodque in pofterum,immo 
quam primum , typis committet . Quamplurima et- 
enim vir ille egregius tum philofophica , tum ma« 
r 9 the- 
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thematica molitus eft: fed inter hxcextat opus al- 
gebricum abfolutiflxmum in quo prster omnes 
Analyfis partes , concinnauit etiam librum non par* 
uum , in quo in amplitudinem artis foluta fuere plus 
quam 300. problemata. 


PROPOSITIO XIII. 


St in fjxtti* anteced* propoflt. femidiametro minori line a , in- 
feribatur fetior AC M • Erit COD , trilineum cx- 
cejjiis fetioris maioris fupra fpatium , ad MT) tri- 

lineum excejfumfpatij fipra f Ei orem minorem , <~ut ex- 
tejjiis fatli fub differenti a pote (latum 0A y CA y eiufdem 
. gradus cum fpirali in quadratum 0 A, fupra tales partes 
differ enlt * pote flatum OA y CA y duplici gradu ait io - 
rum pote flate fpirahs , qua f habeant ad dififam differeru 
ttam y rut numerus fpirahs ad eundem numerum binario 

. auflumyadexcefnmpradi&l arum partium differenti* po- 
te flatum 0 A , C Ay duplici gradu ait iorum pote fate 
fpirahs , fupra faSlum fub differentia pote flatum OA , C A y 
eiufdem gradus cum fpirali , in quadratum C A m . 


V . G. in fpirali lineari» erit trilineum OD C, 
ad tiilincum CDM, vt exceffus facti fub 
OC, in quadratum O A, fupra tertiani paitemdj£ 
ferentia» ciborum OA, AC, ad exceffum talis cer- 
tis partis huiu* differentia», fupra factum fub OC» 
in quadratum ,C A . Inquadrariea, vtcxceflus facti 
fub differentia quadratorum Oa, Ca, in quadra- 
tum 
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tum OA, ftipra a differentis quadratoquadra to- 
ruiti Oa,Ca, ad exceffum harum fupra factum fub 
differentia quadratorum Oa, ac, in quadratum 
C A . Et fic in csteris in infinitum. 

Quoniam enim fector OD A , eft ad Tegmen- 
tum C A D, ex propofit. anteced. vt factum fub 
differentia poteftacum Oa, Ca, eiufdem gradus 
cum fpirali , & fub quadrato O A , ad talem partem 
differentis poteftatum OA, Ca, duplici gradu al- 
biorum poteftate fpiralis, qusc fe habeat ad ipfam_ 
differendam, vt numerus fpiralis ad numerum bina- 
rio auctum : ergo & diuidendo , trilineum ODC, 
critadfegmentum CAD, vtexceffus antecedentis 
prsdicd fupra dictum confequcns, ad ipfum. Aft, 
quoniam fector O D a, e ft ad fectorcm c a m , vt 
quadratum OA, ad quadratum CA; nempe vt 
fa&um fub quadrato OA> iu differentiam potefta- 

G 2 tum 
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tum O A, CA, eiufdem gradus cuoi fpirali , ad fa* 
dum fub tali differentia >&fub quadrato GA. Er- 
go & fegmentum C A D , er it ad fe&orem CAM, 
vt partes differentiae poteftatum OA, C A, duplici 
gradu altiorum poteftate fpiralis , qc»ae fe habeant ad 
ipfatn > vt numerus fpiralis ad numerum binario au- 
dum , ad fa&um fub differentia poteftatum OA, 
GA, eiufdem gradus cum fpirali , & fub quadrato 
C A . Quare & diuidendo , erit trilineum CDM, 
ad fcdorem CAM, vt exceffushuius fecundi ante- 
cedentis , fupra tale fecundum confequens , adip- 
fum confequens . Ergo facile concludemus ex aqua- 
li, effe OCD, ad CDM, vtexceffus primi ante- 
cedentis praedi&i fupra primum confequens , ad ex- 
ceffum fecundi antecedentis fupra fecundum confe- 
quens. Quod&c. : r : • 

SCHOL I V M. 

^ v 

Sed quoniam in fuperioribus in duabus primis- 
fpiralibus compendiofiuscoflenfa eft ratio ftdoris 
O A D i ad fpatium C A D , compendlofius etiam 
offendemus in prima fpirali , effe ODC, ad CDM, 
rt CA, cum I OC,ad CA, cum 1 OC. Quod 
fiepatebit • Quia cum probatum fit in fchol.x. pro- • 
polit. 1 1 • fe&orem O A D , effe ad fegmentum-. 
C a D, vt quadratum O A, ad re&angnlum O a C, 
cum , quadrati O C . Ergo diuidendo , erit 
ODC, ad C A D, vt re&angulwn OC A, cum ’ 
i..:. J ' q«- 
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quadrati OC, adre#angulum OACj cum \ qua- 
drati OC ( illis enim planis quadratum O A 3 ex- 
cedit re&angulum O A’C, cum iv quadrati OC^) 
Pariter, cumfc&or ODA, fit ad fe&orem CAM, 
vt quadratum O A , ad quadratum CA. Ergo & 
fpatium C A D, erit ad florem C A M>: vt re- 
diangulum OAC,cum { quadrati OC,ad qua- 
dratum C A. Et diuidendo ^erit CDM , ad 
CAM, vt reftangulum OCA, cum \ quadrati 
CO, ad quadratum CA. Facile ergo conclude- 
tur, ODC, eflead C D M, vtrc&angulum OCa, 
cum * quadrati OC, nempe cum rcftangulofum 
OCj&fub? OC, ad rc&anguium OCA, cum l 
quadrati OC, nempe cum re&angulofuh OC, & 
fub i OC. Cum ergo omnia haec re&angula habeant 
commune latus OC, erit ODC, ad CDM, vt CA, 
cum * OC, ad CA, cum \ QC. 

In fecunda autem fpirali oftendemus eodem mo- 
do, ODC, & CDM, aequalia efife. Quare fequieur 
CD, portionem fpiralisquadraticae elfe veluti dime- 
tientem fafeiae ODMC. Quod fic patebit * Quja 
cum in fchol. citat, oftenfum fuerit, fetorem dfe ad 
fpatium, vt quadratum OA, ad re&angulum OAc- ; 
cum 1 quadrati CO. Ergo diuidendo, ODC, cric 
ad CAd, vtre&angulum OCA, cum dimidio qua- 
drati OC, ad re<3angulum OAC, cum dimidio qiia- 
drati OC. Sed pariter probabimus diuidendo ^ 
C D M, elfe ad C A M, vt re&angulum OCA, cum 
dimidio quadrati OC, ad quadratura CA, Vnde; 

facile 
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facile concludemus, ODC, cfle ad CDM, vt re- 
6angulum 9CA, cum 1 quadrati OC, adre<fian- 
gulum OCA, cum ; quadrati OCj nempe vt tequa- 
le, ad aequale . Quod Scc. Sed etiam ia alijs fpirali- 
bus poterit praedica ratio aliqualiter deprimi. Sed 
▼ideat lector modum deprcflionis . 

\ . 

PROPOSITIO XIV. 

Si cuilibet trilineo primo , fi Cio ut in propofit. 5 .fit circum - 
fcrtptum triangulum . Erit triangulum pars totius , cu- 
ius latus non eft diameter trthnet , ad portionem cxccjfus 
ipfius fupra porttonem trilmei afe comprehenfam , ut fa - 
Uum fub exceffu pote fiatis diametri trilinel >-um gradu 
inferioris poteflatetrilinei » fupra fimilem potefiatem dia- 
metri trilmei ad '-verticem , in quadratum diametri trih - 
«« , ad tales partes excefius patefiatis diametri trilintt 
uno gradu alsioris potefiate trtlinci fupra fimilem potefia - 
tem trilmei ad n verticem , qua ad talem excejfum fe ha- 
beant ut numerus trilmei initate minutus , ad nume- 
rum unitate auftum . 

t 

H Aic propofit. efi 24. lib prim. de Infinit. Pa- 
rab. In fchemate ergo propofit. 5. ducatur 
CB. Dico triangulum CBD, efle ad fpatium_. 
CBEC, comprehenfum a redtis CB, B£, &a 
curua C E, vt fachim fub exceflu poteftatis AB, 
vno gradu inferioris poteftate trilinei, fupra fimilem 
potefiatem BF> in quadrarum B A, ad tales partes 

excef- 
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r xceflus pcreftatis A B , vno gradu fuperioris pote- 
rt-ttetrilirtti j lupra fimilempoteftatern BF, quxfe 
habeant ad talem excellum , vc numerus trilinei vni- 

tate minutus ad numerum trilinei vnitate auctum-. . 

' < * . 

V. g. in trilineo quadracico , erit vt fa<2um fub F A, 
in quadratum B A> ad tertiam partem excefluscubi 
BA, fupra cubum BF. In cubico, vt fa&um fub 
cxceifu quadrati BA, fupra quadratum BF, in 
quadratum BA, ad ,* exceflus quadratoquadrati 
A B, fupra quadratoquadratum BF. In quadiato- 
quadratico , vt fa&um fub exceffucubi AB, fupra 
cubum - BF, in quadratum B A, ad ’ excelTus 
q adratocubi A B, fupra quadratocubum B F. Et 
ficin infinitum. 

Quoniam enim ex ptopofit. 5 . eft C A, ad A D, 

nem- 

i 
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nempe triangulum CB A, ad triangulum DBA, 
vtpoteftas AB, vno gradu inferior poteftate trili- 
nei, adfimilem poteftatem BF. Ergo per conuer- 
fionem rationis , & conuertendo, erit triangulum 
CBP, ad triangulum CBA, vtexceflfus poteftatis 
A B, vno gradu inferioris poteftate trilinei, fupra fi- 
milem poteftatem BF, ad poteftatem BA. Et 
ducendo hos terminos in quadratum BA, erit 
C B D, ad C B A, vt factum fub exceflu poteftatis 
A B , vno gradu inferioris poteftate trilinei fupra fi- 
milem. poteftatem B F , in quadratum B A , ad fa- 
ctum fub poteftate B A, vno gradu inferiore pote- 
ftate trilinei in quadratum BA; nempe ad potefta- 
tem BA, vno gradu fuperiorem poteftate trilinei. 
At triangulum C B A, cft ad - excefium ipfius fupra 
irr jlinbum , nempe ad fpatium contentum a recta , & 
cuiua CB, vt numerus trilinei . vnitate auctus ad 
numerum trilinei vnitate minutum, cx fchol. i. pro- 
pofit. i. lib. f. de Infinir. Parab. nempe vt poteftas 
A B, vno gradu fupeiior poteftate trilinei ad tales 
fui partes, quae feh-ibeant ad ip/am,vt numerus tri- 
linei vnitate minutus, ad numerum trilinei vnitate 
afccum. Ergo cx arqualf, erit triangulum CBD, 
ad fpatium contentum a recta, ikcurua CB, vt fa- 
ctum fub exceflu poteftatis AB, vno gradu inferio- 
ris poteftate trilinei fupiafimilem poteftatem BF, 
in quadratum BA,ad tales partes poteftatis aB, 
vno. gradu fuperioris poteftate trilinei , qua: fe ha- 
beant ad ipfam, vt numerus trilinei vnitate minu- 
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luni , fpatium comprehenfumareda, & curua C B» 
cft ad fpatium comprehenfum a re&a, & curua B E, 
vcpotcftas AB, vno gradu fupetior poteftate erili- 
nei , ad fimilem poteftatem B F, cxfchol. i. propo- 
fit. j.lib. |. nempe vc tales partes pn di dis potera- 
tis AB, qua! fe habeant ad ip&m , vt numerus erili- 
nei vnirate minutus > ad numerum trilinei vnitate 
au&um, ad fimiles partes poteftatis BF. Ergo per 
conuei ficnem rationis , erit fpatium comprehenftun 
a recla , & curua C B, ad exceifum ipfius fuprafpa* 
tium Comprehenfum a reda, & curua BE, vt tales 
partes potdlatis A B, vno gradu altioris poteftate 
trilinei , qua ft habeant ad ipfam poteftatem AB, 
vt numerus trilinei vnitate minutus, ad numerum tri- 

H linei 
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tiam poteftatum AB, BF, vno gradu deprefliarumr 
poteftate trilinei ( nempe ciufdem gradus cum fpira- 
li, quia femperpoteftas trilinei fupponicur vno gra- 
du altioF poteftate fpiralis ) ad tales partes differen- 
tia: poteftatum AB, B F, vno gradu altiorum pote- 
ftate trilinei ( nempe duplici gradu altiorum potefta- 
te fpiralis ) qua: fe habeantad ipfam ,.vt numerus tri- 
linei vnitate minutus ( nempe vt numerus fpiralisj 
adnumerunurilinei vnitate au&um ( nempeadnu- 
m erum fpiralis binario a udum.) Quae ratio eft ea- 
dem , qua: affignatur in propofit. 1 2- vt confideranti 
fietmanifeftum. 

Ex his ergo habemus » quod nunc omnia verifica- 
buntur , qux vera erant in illi s propofit. & in fchoL 
earundem . Ergo cx fchol. propofit. 11 . deduce- 

H a mus 
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mus, eflfe triangulum CBD, ad fpatium compre- 
henfum a rectis C&, BE, &acurua CE, in erili- 
neo quadratico,vt quadratum AB, ad recta ngulura 
AB F, cum r quadrati AF- In trilineo cubico, vc 
quadratum AB, adreccangulum ab F, cum ; qua- 
drati a F. Ex fchol. autem propoli t. 11. deducemus, 
proportionem trianguli ad fpatium pofle reduci ad 
deprefliores poteftates , & ideo pofle alijs terminis 
pronunciari , vc ibidem fa&um fuit, fic . Triangu- 
lum ad fpatium erit , vt fa<ftum fub quadrato AB, 
in omnes lingulares partes poteftat is adg regati A B, 
BF, duplici gradu inferioris poteftate trilinei, ad 
tales parces omnium lingularium partium pote/latis 
adgregaci AB, B F , eiufdem gradus cu m trilineo , 
qux fe habeant ad ipfas , vt numerus tril inei vnitate 
minutus, ad numerum vnitate au< 2 um. 

PROPOSITIO XV. 

fn fchem. propofit. anteced. duSla HO , parallela f Z) A. 
Erit ^A 3 ad HO , <r>t pote Has *A 5, eiufdetn gra- 
dus cum trilineo, ad faSium fub 0 B, inpotejlatem BF, 
nono gradu inferiorem pote fate trilinei . 

P ^tet, quia ratio CA, ad H O, componitur ex 
rationibus C A, ad AD, & A D, ad H O. 
“Sed vt C A , ad A D, fle ex propofic. j . poteftas 
AB, vno gradu inferior poteftate trilinei , ad Ani- 
lem poceftatem BF. Ec vt DA, ad HO, fic 

AB, 
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AB, ad BO. Ergo ratio C A, ad HO, erit com<* 
pofita exprxdi3is rationibus. Aft ex illis compo- 
nitur etiam ratio poteftatis A B, eiufdem cum trili- 
neo gradus, ad fa&ura fu b OB, inpoteftatem BF, 
vnogradu inferiorem poteftatetrilinei . Quire pa- 
tet propoficum. 

PROPOSITIO XVI. : 

In fcbem.propofit. anteced. fi 0 H , parallela CA , occur- 
rat curu* i» G. Erit C D, ad GH , vt fa&um fub 
AB, es* fub differentia patefiat um tA B, BP , uno 
gradu deprejfiorum patefiat e trihnei , adfattum fub 0 B > 
(gff fub dtfferentia pateflatun^ OB, BP, itidem uno 
gradu deprejjiorum potefiate trilinei . 

PRO- 


Digitized by Google 



6% De Infinitorum Spiralium 

Q Voniamenimexpropofit. j.eft CA, ad AD, 
vt poteftas AB, vno gradu inferior potcfta- 
te trilinei, ad fimilem poteftatem B F ergo per 
conuerfionetn rationis, &conuertendo, erit CD, 
ad C A , vt differentia poteftatum AB, B F , vno 
gradu deprefliorum poteftate trilinei, ad fimilem-. 
poteftatem AB; nempeducendohscin AB, vt 
fa&um fub A B, in di&am differentiam , ad pote- 
ftatem A B, eiufdem gradus cum trilineo , Sed quo- 
niam ex natura trilinei, eft CA, ad GO, vt 
poteftas AB, eiufdem gradus cum trilineo, ad fi- 
milcm poteftatem B O : & eft C A , ad H O , ex 
propofit. anteced. vt poteftas AB, eiufdem gradus 
cum trilineo , ad fa&um fub AB, in poteftatem BF, 
vno gradu inferiorem poteftate trilinei- Ergo erit 
CA, ad iGH,' vt poteftas AB, eiufdem gradus 
cum trilineo , ad fadum fub O B, & fub differentia 
poteftatum OB, BF, vno gradu deprefliorum po- 
teftate trilinei . Sed fupra probata fuit CD, ad 
C A , vt fa&um fub AB , & fub differentia potefta- 
tum AB, ; BF, -vno gradu depreflioram poteftate 
trilinei, ad poteftatem AB, eiufdem gradus cum 
trilineo .Quare ex squali ,erit CD, ad GH, vt 
fa&um fub BA, jn differentiam poteftatum AB, 
BF, vno gradu deprefliorum poteftate trilinei, ad 
faiSum fub ,0B, in differentiam fimilium potefta- 
tum OB, BF, Quod erat oftendqidum* 

PRO- 


Digitized by Google 


Spatiorum (SMcnfura;,* 6 i 

PROPOSITIO XVII. 

i 

Excejfus circuli circumfcripti /patio fpiralt cutufcunque ge- 
neris , O* ex quacunque reuolutione fupraipfum fpatium^ 
esi aqualis in fcbem.propo/it. antecedent . triltneo mxto 
C E T) , trilinct r vno gradu altioris pote/late fpatij ^com- 
prebetfo a cuma CG E, & H redis C 2>, t> E: dum- 
modo AB, aquetur femidiametro circuli $ BF , fe- 
mi diametro circuli f-vnitate minoris , {£/ € A, tot cir- 
cumferent ijs maioris circuli , quotus e/l numerus revolu- 
tionum fpatij. 

E Sto GMSIBG, fpatium fpiralecuiufcunque 
generis , & ortum ex quacunque reuolutione , 
& FDCB, fit circulus ipfi ciicumfcriptus i fit 
tftiam circulus radij Ag| ipfo vnitate minor: v.g. fi 
circulus radij AB, fit circumfcriptus fecundo fpa- 
tio 3 fit circulus radij AG> primi fpatij: ft illefic cir- 
culus tertij fpatij , fit hic fecundi : &c. item fit erili- 
neum propofit. anteced. CEBA, vno gradu altius 
gradu fpatij fpiralis ; fitque AB, in tnlineoar qualis 
AB, femidiametro circuli maioris, & Bf, in ttili- 
neo aequalis femidiametro AC, circuli minoris .• 
pariter fit CA, in tiilineo aqualis tot peripherijs 
FDCB, quotus eft numerus fpatij GMSIBG: 
v. g. fi fpatium fit ex fecunda reuolutione > duabus : 
fi terti# , tribus : & fic femper. Dico , excefTLm cir- 
culi radij A B , fupra di3um fpatium , aqualem fo- 
re crilinco CGED. 

puo- 
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Quoniam enim in fpirali circulus radij A G, eft 
vnitatc minor cii culo radij aB. Ergo ex natura in- 
finitarum fpiralium iniric explicata^diuifa potcftatc 
aB, eiufdemgradus cum fpirah in tor partes quo- 
tuseft numerus reuolutionumjpoteftas aG, ciuC* 
dem gradus cum fpirali continebit ipfcs, vfia exce- 
pra, adeo vt differentia pote/htum Ba, aG, /it 
vnica taliumpartium . Cum vc;o etiam in trilmeo,' 
A‘B , fit a qualiter i^a in E, ficuri illa in G: etiam 
d fferentia poteltatum aB, BF, eiufdem gradus 
cum fpirali, & gradus vnitate minoris poteftatetrili- 
nei, continebit taliumpartium vnicam partem . Sed 
quoniamexpropofit. 5. eft 0 ? f nd AD,vtpote- 
ftas^ AB, vnojgradu inferior poicllacc trilinei , ad 

fimi- 
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fimilem poteftatem B F . Ergo per conuerfionemJ 
rationis, erir C A, ad CD, vt poteftas di&a AB, 
ad differentiam poteftatum AB, BF. Sed CA, 
aequatur tot circu mferentijs FDCB, quotus eft nu- 
merus leuolutionumr&diffVrcntia poteftatum A B, 
BF, vnogradu depreffiorum poteftate trilinei con- 
tinet vnicam partem poteftatis fimilis A B , diuife 
m tot partes qnotus eft numerus reuolutionum . Er- 
go C D, erit aequalis vni circumferentiae FDCB. 
Sed etiam BA, diameter trilinei aequatur radio 
•A B, : citculi-. Ergo triangulum CBD, intrilineo, 
critaequalecirculoradij AB. Quasferuentur. 

Tunc, in GB, infpirali accipiatur quodlibet pun.' 
3ttm £, & centro A, interuallo A E, deferiba- 
tttr circuli-pcripheria E M, occurrens fpirali in Mj 
fa&ain twiiaeo F O, aequali GE, ducatur OHG, 

I paral- 
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parallela O A . Quoniam in fpirali , ex propoGc.^ 
cftperipheria FDCB, ad peripheriam EM, vt 
fa&um fub AB, in differentiam poteftatum BA, 
A G, eiufdem gradus cum fpirali , ad fadfcum fub 
E A, in differentiam fimilium poteftatum EA, AG: 
& pariter in trilineo , ex propofit. anteced. eft CD, 
ad G H , vt fadum fub AB, in differentiam pote- 
ftatum AB, BF, vno gradu depreffiorumpotefta- 
te trilinci, ( nempe eiufdem gradus cum fpirali) ad 
fatura fub O B , in differentiam fimilium potefta- 
tum OB, BF. Ergo, vt in fpirali circumferentia 
F D C B , ad circumferentiam E M , fic in trilineo , 
CD, ad GH. Et permutando , vt FDCB, ad 
CD, fic EM, ad GH. Sed circumferentia-. 

FDCB, probata fuit squalis re$£ C D . Ergo Sc 
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circumferentia EM, erit squalis ipfi G H . Sed 
FA, in trilineo eft squalis GB, infpirali,& pun- 
&a E» O, accepta fuerunt arbitrarie» & inuenta 
fuit squalitas . Ergo omnes circumferentiae excef* 
fus circuli radij A B » fuprafpatiuo» fpirale conchi* 
tricae ipG • ,F O C B , squales etuttt omnibus linei# 
trilmei C GE D , paralleiis ipG CE>,j Efgoejceft 
fcspixdi<3userit squalis trilineo tnixta. CG E D * 
Quod erat oftendendum» , . y : > . c . v 


SCHOLIVM L 


► ► 


Qui parui pendet indiuiGbilja /& gratulatur ex- 
cruciari in methodo archimedea,ipfao» experiatur , 
nam eandem veritatem deducet. Attente etiam.» 
coahderet ,. quod probatum fuit de totis, probari 

cuu\j , ' I * quo- 
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quoque pofle de partibus proportionalibus . Non 
enim tantum totus exceffus aquabitur toto trili- 
neo C G£ D. 1 Sed etiam pars claufa peripheiu_* 
BCDFB, fpirali B ISM, peripheria M E, $tr e- 
€U £B , erit aqualis quadrilatero COH D • Item 
reliqua pars GMEG, aqualis trilineo EGH« 
Idem dicatur dt cateris partibus proportionali- 
bus. 



. * j • - ) • » 

CHOL1VM II. 

. , * • 


Ergo perconucifionem rationis, eritcirculusad 
•pfum fpjrale fpacium , vt triangulum C B D, ad fpa- 
uuui compicbenfain rectis CB, B £, fpcurua CGE. 
•*' ‘ Cum 
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Cumvcroespropofit. 14. fit triangulam CB o, ad 
illud fpatium, vx fa&um fub differentia poteftatum , 
AB, BF, vno gradudepreffiorum poteftate trilinei . 
(nempe eiufdem gradus cum fpirali ) in quadratum 
BA, ad tales partes differentis poteftatum AB, BF, 
vno gradu fuperiorum poteftate trilinei ( nempe du- 
plici gradu fuperiorum poteftate fpiralis , ) qux fe 
habeant ad ipfam , vt numerus trilinei vnitate minu- 
tus ( nempe vt numerus gradus fpiralis ) ad numerum 
trilinei vnitate au&um ( nempe ad numerum gradus 
fpiralis binario au&um . ) E, go etiam circulus radij 
A B, erit ad fpatium fpirale GMSl fi G, vtfa&um 
fub differentia poteftatum B a, AG, eiufdem gra- 
dus cum fpirali , in quadratum B A, ad tales partes 
differentis poteftatum BA, A G, duplici gradu al r 
tiorum poteftate fpiralis , qux fe habeant ad didlam 
differentiam, vt numerus gradus fpiralis adipfum 
binario au&um ’ 




SCHOLIVM III. 



Immo exfchol. citat* propofit. t 4 .poterimus alias 
compendiofiores rationes affignare* Nam in fpirali 
lineari deducemus , e fle circulum ad fpatium , vt 
quadratura BA, adre&angulum B AG,cum \ qua- 
drati BG. Inquadratica,vtidemquadratum ba,- 
adidemre&angulum baG, cum J quadrati GB. 
Et vniuerfaliter deducemus , efle circulum ad fpa- 
tium , vt fa&um fub quadrato ab, in omnes fingu- 

lares 
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lares partes poteftatis adgregati ab* AGJ vnius 
gradus inferioris» gradu fpiralis-* ad-cales partes om- 
nium fingularium partium poteftatis adgregati ab^ 
a G, vno gradu alcioris poteftate fpiral is, qua fe ha- 
. beant ad ipfas, vt numerus gradus fpiralis, ad nume- 
rum binario au&um. 


PROPOSITIO XVIII* 


i. 


Omnia fpatia fpiralia facceffiue in/cripta in quibuslibet cir~ 
culis fimul fampta y fant ad tot circulos: maiores quotus 
e fi numerus reuolutionum y numerus gradus fpiralis 

ad numerum binario au ftum* » : 1 ; 

« > - • 

• • 1 ^ % a 

« # ’ * » * * 4 * • i * 

S int qualibet fpatia fpiralia AGH, HRPM, 
M N L SB, in (cripta in circulis radiorum a H* 
AM ,, ab. Dicoomnia illa fpatia fimul ftimpta efle 
' ad tot circulos radi j ab, quotus eft numerus reuoki- 
rionum (nempe in noftrocafu ad tres > vt numerus 
gradus fpiralis , ad numerum binarib au&ura . Nem- 
pe in prim- vt i.ad j.Infecund. vt a. ad 4. vt 3. ad 
j.&c. i--.-' ’ : : . 7 . . 

. < Sit etiam triangulum QE Z , cum fibi inferipto 
trilineoparabolico- QdtZ, gradus congruentis gra- 
duifpiralis^fitque talis indolis, vt Z E, X E, ET,(int 
aquales ab, aM, a H; & QZ, fit aqualis totpe- 
tipherijs B FDC, quotus eft numerus reuolutionum. 
Ergo ex propofit. anteced. fpatium contentum re- 
<£kis Q E, EX, & curua QX» erit aquale fpatio fpi- 

> • rali 
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rali MNZLSBM. Eodem modo patebit fpatium 
XEIX, zquaie efle fpatio HRPOMH : & 
1 EI , arquale efle fpatio AGH. Ergo totus ex- 
ceflus trianguli QEZ, fupratrilineum, eritarqua- 
lis omnibus fpati/s fpiralibus fimul fumptis. Sed 
etiam triangulum QEZ, cftzquale tot circulis ra- 
dij ab, quotus cft numerus reuolutionum . Ergo 
exceflus trianguli QF.Z, fupratrilineum erit adip- 
ium triangulum, vt omnia fpatia fpiralia ad tot cir- 
culos radij A B, quotus eft numerus reuolutionum . 
Nempe ex conucrfo corolbpropofit.9. vt numerus 
gradus fpiralis, ad numerum binario auchim. Nem- 
pe vt fpatium fpiraleinfcriptum in primo circulo, 
adipfum. Quod&c. 

PROPOSITIO XIX. 

In fcbmatilus prop. 1 7 . excejfus fpatij fpiralis GMSIBG , 
fupr a circulum radij JG, eft aqualis tn trilineo /patio 
cornprebwfo dreflis C K, K E y & d curua fG E . 

C Vm enim probarum fit in propofir. 1 7. triangu- 
lum C BD, aquale fore circulo radij AB.& 
cum AB, B F , fine aquales femidiametris B A , 
A G; facile probabimus , etiam triangulum k B E , 
mqualefore circulo radij A G. Sed totum fpatium 
CBEGC,oftenfum fuit aquale toti fpatio fpirali.Er- 
go etiam fpatium CkEGC, erit a:qualetcliquo fpatij 
fpiralis dempto ab eo circulo radij AG. Quod &c- 

PRO- 
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PROPOSITIO XX. 

ffn ^Diagrammati fimis propofit. an teced.fi in/pira/i accepta 
Hjbihbet punSlo M' } Zsrdttff* A M y centro (A, tnt er- 
udito A M, deficnbatur penpheria EM. Se filor AME y 
erit ad fpatium fipirale A MG A, quod comprehendit y ut 
fxttum fiub quadrato. E A y tn differentiam pote flatum 
EA y AG y eiufidem gradus cum fipirali , ad tales partes 
differentia pot effatum EA, A G y duplici gradu allio- 
rum pote flat e fpiralts>qua fe habeant ad ipfiam y ut nume- 
rus fipiralfs,ad numerum bmarto auttum. 

N AM in trilineo , fuppofita B O , squali A E, 
& FO,gquaIi GE, iamex fckol.pri.prop. 17. 
patet , trilineum G E H , in trilineo squale efle ex- 
ccflui G M E G, & GH, squalem fore circum- 
ferentis EM. Cum ergo etiam radius A E, fic 
squalis BO, altitudini trianguli GBH, fdu- 
dapriusrtj&a BG ) Ergo triangulum BGH, eric 
aquale fe&ori A EM: deerit ad trilineum G EH, 
vtfe&or MAE, ad ext effutivi piius fupra fpatium; 
nempead GMEG. Ergo & per conuerfionem ra- 
tionis, erit (e&or ad fpatium A M G, a fe compre- 
benfutn,vt triangulum GBH, ad fpatium GBEG. 
Sed ex propofit. 14. triangulum eft ad illud fpatium 
in aflrgnata ratione * Quare patet propofitum . 




SCHO- 
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S C H O L I V M. 

Edam ergo in pracfentf propofitione licebit colli- 
gere ea omnia, qu*fupra varijs vicibus fuerunt cob 
le3a. N miram in fpirali lineiri, efle fe&orem ad 
fpacium, vr q ud ratam E A, ad rc&arigulu n EAG, 
cum ^ quadrari EG. In quadratica , vt quadra- 
tum EA, ad re<a mgulum EAG, cum l quadra- 
ti GE. Et vni ier(alicer >e(Te fetorem ad fpatium, 
vt fa&um fubqiadraco E A, in omnes Angulares 
partes adgregaci poceftacis EA, AG, vnius gradus 
Inferioris poceftate fpiralis, ad cales partes omnium 
fingularium pardum potelhds adgregad EA, AG, 
vno grad i fuperioris poteftate fpiralis , qus fe ha- 
beant ad ipfas, vt numerus fpiralis, ad numerum bi- 
narioaoci utn . 

PROPOSITIO XXI. 

Si in fchemattbus propofit. anteced. <A S, B F, in trilineo 
fint aquales K A, AG, tn fpira.li ; (y circumferentia 
1 fit aqu tlis C D, tn trilineo , item circumferen- 
tiam IR, linea Cl y in trdineo,%d D A, tn trilineo aqua- 
lis tot integris circumferentes radij A quotus e Hnu- 
merus reuolut tonum 'vnitate minor t Trilmeum (fG I, 
in trihneo\ erit aquale trilineo R /S, in fptrdi , quod e(l 
. excejjus fetioris RAl ctrcumfcnptifpAtio SAI , fu- 
fraipfum. 

' Etenim 
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E Tenimi cum C I , linea in trilineo fit «qualis 
circumferenti e IR > infpirali, & A B, in tri- 
lineo «qualis femidiametro K A, feu RA, infpi- 
: rali : triangulum C B l , erit «quale fe&ori R A f . 
Tuncin RS, accipiatur quodlibetpun&um a, & 
defcribatur circumferentia 2 j,femidiaaietro A 2, 

• occurrens fpirali in $; & fa&a in trilineo BQ> x- 
quali A», fit MNPQ, parallela CA. Ad mo- 
dum didorum in propofir. 17. deducemus, MNP, 
in trilineo aequalem fore circumferentia ? 1 4 5, in 
fpirali. Cumverbetiam NP, in trilineo fit «qualis 
circumferenti* 245, infpirali ( quia ex hypothe- 
fi, ID, eft «qualis circumferenti* RNk. ) Ergo 
MN, in trilineo, erit «qualis circumferenti* 1 j , 
infpirali. Quiavero RS, eft aequalis OA* exper- 
. tis in methodo indiuifibilium patebic , omnes cir- 
: cumferentias trilinei RIS, in fpirali concentricas 
circumferentiae R I , «quales fore Omnibus lineis 
'trilinei CG 1 , parallelis CI. Ac proinde trili- 
oeum ipfum RIS, aequale fore trilineo CGI. 
Quod &c. 


SCHOLIVM. 




Cum vero fupra probatum fit, t riangulum C B I, 
«quale eflefcd ori R A 1 $ ergo triangulum BCl, 
erit ad trilincum CGI, vt fedor R A I , 'ad trili- 
ncum RIS. Quare per conuerfionerh rationis, erit 
fedor ad fpatium SAI, quod includit , vt triangu- 
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quoque poflfe de partibus proportionalibus . Non 
emtn tantum totus exceffus aequabitur toto trili- 
aeo CGE D, Sed etiam pars claufa peripheiio 
BCDF-B, fpirali BlSM, periphcria Mls, Srre^ 
4b £B , erit aequalis quadrilatero C G H D • Item 
reliqua pars GMEG, aequalis trilineo EGH» 
Idem dicatur de caeceris partibus proportionali- 
bus. 

SCHOLIVM II. 

. I ' " * * * .7 

Ergo perconucifionem rationis, erit circulus ad 
•pfumlpiralefpatium, vttriangulum C B D, adfpa- 
uuincompiebenfainreclis CB, B£, ipcurua CGH. 

'* ’ * Cum 
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Cumvcroexpropofit. 14. fit triangulam CBd, ad 
illud fpatiura > v.t fa&um fub differenti? poteftatutn 
AB, BF, vno gradu deprefliorum poteftate trilinei 
(nempe eiufdem gradus cum fpirali) in quadratum 
BA, ad cales partes differenti® poteftatutn AB, BF, 
vno gradu fupenorum poteftate trilinei ( nempe du- 
plici gradu fupcriorum poteftate fpiralis , ) qux fe 
habeant ad ipfam > vt numerus trilinei vnitate minu- 
tus (nempe vt numerus gradus fpiralis ) ad numerum 
trilinei vnitate audum ( nem pe ad numerum gradus 
fpiralis binario au&um . ) E. go etiam circulus radi j 
A B, erit ad Ipatium fpirale GMSlBG, vt facium 
fub differentia poteftatutn B a, AG, eiufdem gra- 
dus cum fpirali, in quadratum B A, ad tales partes 
differenti® poteftatutn BA, A G, duplici gradu ab- 
tiorum poteftate fpiralis > qux fe habeant ad diSam 
differentiam, vt numerus gradus fpiralis ad ipfum 
binario autftum . «i., / . . ' 




SCHOL IV M III. 


Immo ex fchol. citat* propofit. 1 4.poterimus alias 
compendioftores rationes aftrgnare * Nam in fpirali 
lineari deducemus , effe circulum ad fpatium , vt 
quadratum B A, ad re&angulum b AG, cum 1 quar 
drati B G. In quadratica,vt idem quadratum ba,- 
ad idem re&angulum baG, cum , quadrati GB. 
Et vniuerfaliter deducemus , effe circulum ad fpa- 
tium , vt fa&um fub quadrato ab, inoranes fingu- 
K lares 
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lares parces poteftatis adgregaci ab, aG,’ vnuis 
gradus inferioris , gradu fpiralis , ad cales partes om- ; 
nium lingularium partium poteftatis adgregati ab, 
a G, vno gradu alcioris poteftate fpiral is, qua» fe ha- 
beant ad ipfas, vt numerus gradus fpiralis, ad nume- 
rum binario au&um. • 'i : l 

f i . - 


PROPOSITIO XVIIL 

r- . 


Omnia fpatia /piralia Jfucceffiue tnfcripta in quibuslibet cir- 
culis fimul fumpta y funt ad tot circulos: maiores quotus 
ejl numerus reuolutionum > <~ut numerus gradus feralis 
ad numerum binario au ftum. . • ir -’ vJ ' 

S int quaelibet fpatia fpiralia A G H , HRPM, 
MNLS&, inlcriptaincirculisradiorum AH, 
am y ab. Dicoomnia illa fpatia fimul fumpta efle 
ad tot circulos radi j ab, quotus eft numerus reuolu- 
tionum (nempe in noftrocafu ad tres) vt numerus 
gradus fpiralis , ad numerum binario auftum . Nem- 
pe in prim«vt i.ad $*lnfeciind. vt a..ad4.vt 3. ad 
J.&c.' i. • 

. - Sit etiam triangulum QE Z , cum fibi infcripto 
trilineo parabolice QE Z, gradus congruentis gra~ 
dui fpirali&jlitque talis indolis, vt Z E, Y E, ET,Gn£ 
aequales ab, am, aHj& QZ, fic squalis tot pe- 
ripberijs B F DC, quotus eft numerus reuolutionum* 
Ergo ex propofic. anteced. fpatium contentum re- 
giis QE, EX, &cuiua QX> erit aquale fpatio fpi^ 

tali 
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PROPOSITIO XX. 


* 


ffn ^Diagrammatifrms propoJJt.anteced. fi in/pirali accepto 
aibihbetpunflo M \ &d&fia A M, centro cA y tnter- 
nallo A M, defcrtbatur peripheria EM. Se flor AME y 
erit ad J patiurn fpirale A MGA y quod comprehendit y njt 
faflum fub quadrato . E A y in differentiam pote flatum 
EA y AGy eiufdem gradus cum fpirali , ad tales partes 
differentia pote/latum EA y> AG, duplici gradu altto* 
rum poteflate fptr alis, qua fe habeant ad ipfam^t numc- . 
' . „ v rus fpiralis,ad numerum binario au fiam. 

N am in trilineo , fuppofita B O , squali A E, 
& FO, squali GE, iamexfchol.pri.prop.t7. 
patet, trilineum GEH, in trilineo squale eflecx- 
ccflui GMEG, & G H , xqualcm fore circum- 
ferentis EM. Cum ergo etiam radius A E, fic 
squalis BOi altitudini trianguli GBH, fdu- 
fla prius rq&a ,BG.) Frgo triangulum BGH, erit 
squale fe^oti A EM: &<rwadtniincum GEH, 
vt fe&or «M AE> ad excelTum iplius lupra fpatium; 
nempe ad G M fc G . Ergo & per conuerfionem ra- 
tionis, (frit fe&or ad fpatium A M G, a fe compre- 
benfuttiiVt triangulum GBH, adfpatium GBEG. 
Sed ex propofit, 1 <j. triangulum eft ad illud fpatium 
. in aflignata ratione . Quare patet propofitum . 


t 


/**• 
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SCHOLIVM. 

Etiam ergo in prsfenri propofitione licebit colli- 
gere ea omnia , q i* fupra varijs vicibus fuerunt col- 
lega- N miram in fpirali lineari, eflefecforemad 
fpacium, v: q lidrarrn E A, ad rc&angulu n EAG, 
cum \ quadrati EG. In quadratica , vt quadra- 
tum EA, adre&mgulum EAG, cum l quadra- 
ti GE. Et vni ier(aliter ,efle fetorem ad fpatium, 
vt fa&um fubqiadrato E A, in omnes lingulares 
partes adgregati poceffatis EA, A G, vnius gradus 
inferioris poteftate fpiralis, ad tales partes omnium 
fingularlura partium potefhtis adgregati EA, AG, 
vno grad i fuperioris poteftate fpiralis , qusefe ha- 
beant ad ipfas , vt numerus fpiralis , ad numerum bi- 
narioaudtum . 

PROPOSITIO XXI. 

Si in fcbematihus propofit. anteced. *A S, BF , in trihneo 
Jint aquales K A, AG, m fpirali $ CF circumferentia 
] RN\> fit aquilis C D, m trilineo , item circumferen- 
tiam IR, linea CI, in trihneo,&l D A, m trihneo aqua- 
lis tot integris circumferent^ radij quotus e tt nu- 

merus reuolut tonum 'i/nir at eminor. Trihneum fGl, 
in trilineo^ erit aquale trihneo R IS , in fpirali , quod e fi 
. exccjfus fetioris R 4 I ctrcumfcrtptifpatio SAI, fu - 
■fra ipfum . 

^ lr J ' Etenim 
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E Tenim>‘cum CI, linea in crilineofit «qualis 
circumferenti e l R > in fpirali , & A B, in tri* 
lineo «qualis femidiametro K A, feu RA. in fpi- 
: rali : triangulum C B I , erit «quale femori R A I . 
Tuncin RS> accipiatur quodlibetpumftutn 1, & 
defcribatur circumferentia z $, femidiametro A 2, 

• occurrens fpirali in j; & fa <fta in trilineo BQ» *- 
• quali A a, fit MNPQ, parallela C A. Ad mo- 
• dum di&orumin propofir, 1 7. deducemus , MNP, 

- in trilineo aequalem fore circumferentis i 24 5, in 
fpirali. Cumverbetiam NP, intrilineofit «qualis 
circumferenti* 245, in fpirali ( quia ex hypothe- 
fi, I D, eft «qualis circumferenti* Rhk.) Ergo 
MN, intrilineo, ericsqualis circumferentis x j , 
in fpirali . Quia vero R S, eft «qualis O A 1 exper- 
. tis in methodo indiuifibilium patebic , omnes cir- 
: cumferentias trilinei RIS> in fpirali concentricas 
circumferenti* R I , ' «quales fore omnibus lineis 
‘trilinei CG 1 , parallelis CI. Ac proinde trili- 
neum ipfum RIS , «quale fore trilineo C G 1 . 
Quod 8tc. 


SCHOLIVM. 

: r. 


* < 


a. _ ^ f 

Cum vero fupra probatum fit, triangulum C B I, 
aquale clfefcft ori R A I j ergo triangulum BCl, 
erit ad trilincum C G 1 , vt feftbr R A I , 'ad trili- 
licum RIS. Quare perconuerfionem rationis, erit 
fedor ad fpatium SAI, quod includit , vt triangu- 

‘ t-‘, i Jam 
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Ium CBI, ad fpatium CBGC. Cum ergo ex 
propofic. i 4. fit triangulum CBI, ad fpatium , vt 
faftum fab quadrato A B , in differentiam potefta- 
tum AB, 60 ) vnias gradus inferioris poteftate 
trilinei (nempe eiufdem gradus cum fpirali) ad dif- 
ferentiam poteftatum AB, 6 0, vnius gradus fu- 
perioris poteftate trilinei ( nempe duplici gradu al- 
tioru n poteftate fpiralis; );fic,etiam erit fe&or RAl, 

-ad fpatium fpirale. Nempe erit ad ipfum, vtfa&um 
fub quadrato R A, in differentiam poteftatum RA> 

A S, eiufdem gradus cum fpirali , ad differentiam 
poteftatum RA,AS, duplici gradu altiorum po- 
teftate fpiralis. 

■ Cum ergo proportio reperta inter fe&orem , & . 
fpatium, fit finailis aliqualiter fupra repertis, patebit 
omnia compendia varijs vicibus fupra explicata, 
poffe etiam aftignari in prarfenti . Verum ergoerit 
etiam in prefenti , quod in fpirali lineari , erit fe&or • 
ad fpatium, vt quadratum R A, ad re<ftanguJum_* 
RAs, cum } quadrati RS. Item in fpirali qua- 
dratica, eritfcdor ad fpatium, vt quadratum RA, 
adre&angulum RAs, cum j quadrati RS.Pa- 
ritervniuerfaliter poterimus pronunciare.’ Effefe- 
do rem ad fpatium , vt fadum fub quadrato R A, in 
omnes lingulares partes adgregati poteftatis RA, 

A s, vnius gradus inferioris poteftate fpiralis , ad ta- 
les partes omnium lingularium partium poteftatis 
adgregati R A, As, vno gradu fu perioris potefta- 
te fpiralis, quxfe habeant ad ipfas , v( numerus fpi- 
ralis, ad numerum binario audum. * PRO- 
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PROPOSITIO XXII. 


Otmia fpatia fpiralia fuccejjiue infcripta tn quibuslibet ar- 
tutis fimul Jumpta , mina tum quolibet fegmento fpatij 
reuolutionis initate maioris mfcripto in tnfeSiore , funt 
ad tot integros circulos ft St oris quotus efl numerus /pa- 
vorum integrorum , njna cum ipfo feStore , <vt numerus 
gradus fpiralis ad numerum binario auSium . 


I N fchematibus propofit. anteced. fupponamus 
circulum radij AG, efle circulum circumfcri-j 
ptum fpatio fpiraii cuiufcumque reuolutionis, v.g. 
fecundae , ita vr intra ipfum intelligendus fit circulus 
primus circumfcriptus fpatio primae reuolutionisifit 
etiam circulus radij A B, circumfcriptus fpatio ter- 
rite reuolutionis: & centro A, interuallo quolibet 
A£, inrelligatur fedor MAE, circumfcriptus 
M AG, figmento fpatij tertiae reuolutionis . Dico 
omnia fpatia fpiralia fuccefiiue ( nempe in cafuno- 
ftro prinis > & fecunds reuolution s) vna cum feg- 
mento MAC, effe ad tot integros circulos radij 
A E, quotus eft numerus fpatiorum integrorum-. 

( nempe in cafu noftro ad duos ) vna cum fectorc 
M A £, vt numerus gradus fpiralis, ad numerum bi- 
nario auctu n . 

. ‘ Supponamus enim rrilineum fjppe dictum CBA, 
& C. dfe talis indolis, vt Ab, firarqualis A E, in 
fpiuii, & BF> ficatqialis AG; item AD, ficaequa- 

Xis 
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Iis duabus circumferentijs radij a E, & CD, fic 
aequalis circumferentiae EM. Facile patebit, trian- 
gulum CBD, tequaleeflefectori Ma Ej & totum 
triangulum CBA, aequale c fle duobus circpl is radij 
A E , & fcctori MAE: item ex propofit- anteced. 
f. cile patebit, in tfilineo trilineum mixtum CGED, 
aquale eflfein fpirali trilineo GME: & CBEC, 
mtrilineo, aquale clfc M a G , in fectori . Parirer 
ad modum propofit. 18. patebit, fpatiutn EB, in 
trilineo aequale cfle alijs duobus fpatijs fpiralibus in- 
du (is intra circulum radij aG>& alium ipfiinclufum 
( licet enim fchema non exprimet , facile hoc perci- 
pietur fi confideremus circulum radij a G, in prae* 
lenti gerere vicem circuli radij AM , in dicta pro- 
pofit. 1 8. ) Quare manifefte patebit, duos circulos 
radij A E, vna cumfcctore a ME, efle ad primum, 
& fecundum fpatium fpirale , vna ci m fegmento 
MaG, vt triangulum CBA, ad exceifum ipfiusfu- 
pra trilineum. Nen pc cx Cxpc dictis, vt numerus 
gradus fpiralisbinai io auctus, ad numerum. Nempe 
vt circulus circumfcriptus primofpatioad ipfum_. • 
Quare conuertendo, patet propofitum. Qjod &c. 

r ‘i 

PROPOSITIO XXIII- 

St tn fpatto anteced. propofit. fimidtametro minori linea in - 
finb at w fetior S A X. Erit R IS, trilineum, excejfus 
fetioris maioris fiupra fpattum , ad S l X, trilineum, ex - 
ce fit* m fpatij fiupra minorem fetiorem, r^texcefius f*Ui 

Jub 
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fub a.fferentiapoteslatum eA S 3 eiufdemgra4m 

cum J pirali , in quadratum R A 3 fupra tales partes diffe- 
rent ue poti flatum RA , SA y dupLci gradu altiorum 
pote Flate fpirahs 3 qtue fe habeant ad didam differen- 
tiam , r vt numerus fpir alis ad eundem numerum binarii 
nudum 3 ad exccfum prcedtdarum partium differenti r< 
pote (latum RA 3 S A, duplici gradu altiorum poteflate 
fpirahs , fupra factum fub differentia pote flatum RA t 
AS, ciufdem gradus cum fpiralt 3 in quadratum S A. 


C 



, \ 

H /£c demonftratio erit fimilis tradit* id prQu 
pofit. i quae ideo ex ipfa petenda eft.' 

aio omnia conpendia dedu&a in fchol. eiufdem, po- 
terimus deducere etiam in praefenti . Verum ergo 

L etiam 
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etiam erit nunc j effe in fpirali lineari , R I S , ad 
SJX, vt R A, cum • RS, ad SA,cum ; RS. 
Item in fpirali quadratica, RIS, SIX, equaliaefle. 

Et in aljjs fpiralibus poterimus forfitan reperirealia 
compendia , qua: Ie&or poterit proprio Marte ex- 
cogitare-/. 

' PROPOSITIO XXIV- 

Primi circuli fpatium helicum emufeunque gradus , ad fpa- 
tium helicum fecundi circuli , eft ait factum fub tali parte 
quadrati radif primi Circuit , qua fe habeat ad ipfum , ait 
numerus fpiralts , ad numerum binarie auctum 3 & fub 
differentia potefiatum radiorum primi , & fecundi ctrciu 
li , etufdem gradus cum fpirali , ad tales partes differentia 
potefiatum horum radiorum duplici gradu ait iorum pote* 
flate fpiralts , qua fe habeant ad ipfam , ajt numerus fpi* 
ralis ad numerum binario auttum . Spatium ajero fecun - • 

di circuli ad fpatium tertium , eftrvt faSlum ex hoc fe* 
eundo facto, (jff ex differentia potefiatum radiorum ter* 
tij , & fecundi circuli etufdem gradus cum fpirali , ad fi* 
mile factum fub fimtli parte differentia potefiatum ra- 
diorum fecundi , (fff tertij circuli , duplici gradu ait iorum 
pote flate fpiralts , ftj fub differentia radiorum primi , £$* 


S U primum fpatium helicum cuiu fcunque gra- 
dus AGH, cum primo circulo rad ij AH: 
' - irem 
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item fecundftm fpatium H R P M H » cum fecundo 
, circulo radi; A M : item tertium cum tertio circulo 
radij AB. Dico primum fpatium AGH> effc ad 
fecundumfpatium H R P M H , vt fa&um fub tali 
pane quadrati A H, quae fe habeat ad ipfum, vt nu- 
merus fpiralis* ad numerum binario auguro, & fub 
differentia poteftatum M A > A H , , eiufdera gradus 
cum fpirali, ad talem partem differentias pocefta- 
- cum M A> AH> duplici gradu altiorum poteftate 

L a fpir- 


i 
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fpiralis, quaefe habeant ad ipfam , vt numerus fpira- 
lis ad numerum binario au&um . Spatium fecundum 
adfpacium tertium MNZ LSBM, vt fa&um fub 
hoc fecundo fa£o, & fub differentia poceftatum_. 
B A, A M , eiufdem gradus cum fpirali , ad fa&utn 
fub fimili parte differenti* poteftatum B A, A M , 
duplici gradu ahiorum poteftate fpiralis , & fub dif- 
ferentia poteftatum M A, AH, eiufdem gradus 
- cum fpirali. Et fic in infinitum . V. g. in fpirali li- 
neari erit primum fpatiumad fecundum, vt fa&utn 
fub : qudrati AH, in HM, ad \ differenti* 
cuborum \d, AM. Secundum vero fpatiumad 
tertium erit , vt falun fub ^ differenti* cuborum 
AH, AM, &fub M8, ad. fa&um fub j diffe- 
renti* cuborum A M, A B, & fub H M . In fpi- 
rali quadratica , erit primum fpatium ad fecundum , 
vtfaiftumfub ‘ quadrati AH, in differentiam qua- 
dratorum AH, AM, ad J differenti* quadrato 
quadratorum AH, Am. Secundum fpatium erit 
ad tertium, vtfadlum fubdi&a parte differenti*, & 
fub differentia quadratorum AB, AM, adfa&ura 
fub l differenti* quadrato quadratoram A M, 
A B ;& fub differentia quadratorum M A, A H; & 
fic in alijs. Prittfum 'enim fpatium A.GH, ad fe- 
cundum fpatium HftPMH, habet rationem com- 
potitam ex ratione ipfius ad primum circulum radi j 
Ai-fj hiiws, ad fecundato cfrculumtadij- -A M} & 
huius , ad fe#undum fpaefeto Primam fpatium ad 
: primum circulum eft, Vtrtatoerus gradus fpiralis ad 

' ' nume- 
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numerum binario au^um excoroll.propofitp. nem- 
pe vt talis pars quadrati AH, qui fqhabeatad ip- 
fum , vt numerus fpiralis ad numerum binano au- 
&um , ad ipfum quadratum AH. Circulusradij 
AH, ad circulum radij a m, eftvt quadratum aH> 
ad quadratum radi j am. Circulus radij am, eft , 
ad fpatium fecundam helicum , quod comprehendit, 
ex fchol* i- ptopofic. 17. vt faSum fub quadrato* 

am, indifferentiam poteftatum eiuf* 

dem 


Digitized by Google 


7^ ... De Infinitorum Spiralium 

S C H O L I V M. 

Etiam ergo in prsfenti propofitionelicebic colli- 
gere ea omnia, qu#fupra varijs vicibus fuerunt col- 
lega. N miram in fpirali lineari, eflefecfcoremad 
fpatium, v: q ndratrn E A, ad recfcahgulu n EAG, 
cum ^ quadrari EG. in quadratica , vt quadra- 
tum E A, ad r e&tngulum E A G, cum i quadra- 
ti GE. Et vni ier(aliter ,efle fe&orem ad fpatium, 
vt fa&um fubqiadrato E A, in omnes fingularcs 
partes adgregati poceftatis EA, A G, vnius gradus 
inferioris poceftate fpiraiis, ad tales partes omnium 
fingularium partium poteftatis adgregaci EA, AG, 
vno gradu fuperioris poteftate fpiraiis , quae fe ha- 
beant ad ipfas , vt numerus fpiraiis , ad numerum bi- 
narioaudum . 


PROPOSITIO XXI. 

Si in fcbematibus propofit. anteced . c AB, BF , in trilmeo 
Jint aquales K A, AG , tn fpirali $ o* circumferentia 
1 R N^, jit aquilis C D, tn trilmeo , item circumferen- 
tiam IR , linea Cl } in trilmeo,^} DA, m trilmeo aqua- 
lis tot integris circumferentes radq A quotus e Hnu - 

merus reuolut tonum 'vnitate minor . Trilmeum (fG l, 
in trilmeo\ erit aquale trilmeo R IS, in fpirali , quod e (i 
. excejjus fetioris RAl ctrcum/cript i/patio SAI , f*- 
qtraipfum . 

• ‘ Etenim 
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E Tcnim,cum CI, linea in trilineofic «qualis 
circumferenti e IR> in fpirali, & AB,inrri* 
lineo «qualis femidiametro K A, feu RA. in fpi- 
rali : triangulum C B I , erit «quale feftori R A I . 
Tuncin RS, accipiatur quodlibetpun&um t, & 
defcribatur circumferentia 1 $, femidiametro A 2, 
occurrens fpirali in & fa&a in trilineo BQ, «- 
quali A a, fit MNPQ, parallela CA. Admo- 
dum di&orum in propofit, 1 7- deducemus , MNP, 
in trilineo aequalem fore circumferentiae * 2 4 5 , in 
fpirali. Cumver&etiam NP, in trilineofic aequalis 
circumferenti* 245, in fpirali ( quia ex liypothe- 
fi, ID, eft «qualis circumferentiae RNk. ) Ergo 
M N, intrilineO, eric«quilis circumferentiae 1 j , 
in fpirali. Quia vero RS, eft «qualis O A,- exper- 
tis in methodo indiuifibilium patebic , omnes cir- 
cumferentias trilinei RIS, in fpirali concentricas 
circumferenti* R I , «quales fore omnibus lineis 
‘trilinei CGI» parallelis CI. Ac proinde trili- 
neum ipfum RIS, «quale fore trilineo CGI. 
Quod & c. 

« * 

SCHOLIVM. 

• • . 1 • . i » . r . .j ■ ' , ■ 

Cum vero fupra probatum fit, triangulum C B I, 
«quale efie feftori R A 1 5 ergo triangulum B C 1 , 
erit ad trilincum CGI, vt fecftor R A I , ‘ad crili- 
ftcum RIS. Quare per conuetfionem rationis, erit 
fe£or ad fpatium SAI, quod includit , vt triangu- 

- . * ** . . . » • • Ia. 
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PROPOSITIO XXII. 


4 k / » 


Omnia /patiit Jpiralia fuccejjtue infcripta in quibuslibet ar- 
culis Jimul fumpta , r vna cum quolibet fegmento fpatij 
reuolutionis 'vnitate maioris infiripto in i» feBore , fimt 
ad tot integros circulos fi&loris quotus efi numerus fpa- 
t iorum integrorum , >x>nacumipfb feSlore , <~ut numerus 
gradus fptralis ad numerum binario au&um. 


I N fchematibus propofit. anteced. fuppotumus 
circulum radij AG> ede circulum circum feri- j 
ptum fpacio fpirali cuiufcumque reuolutionis, v.g. 
fecundae , ita vt intra ipfum intelligendus (it circulus 
primus circumfcriptus (patio primae rcuoIutionis:(it 
etiam circulus radij A B, circumfcriptus (patio ter- 
tior reuolutionis: & centro A, interuallo quolibet 
AE, inrclligatur fe&or MAE, circumfcriptus 
M AG, Egmento fpatij terti* reuolutionis. Dico 
omnia fpatia (piralia fuccefliue ( nempe in cafuno- 
ftro primae , & fecund* reuolutionis) vna cum Teg- 
mento MAC, e(Te ad tot intrgros circulos radi; 
A E, quotus eft numerus fpatiorum integrorum.. 
( nempe in cafu noftro ad duos ) vna cum fectore 
M A E, vt numerus gradus fpiralis> ad numerum bi- 
nario auctum . 

. Supponamus enim rrilineum fppe dictum CBA, 
& C . dfe talis indolis, vt A B , (irorqualis AE, in 
fpuali,& BF> (tcatqralis AC: ium AD, fitaequa- 

lis 
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Iis duabus circumTerentijs radij ae, & CD, fit 
squalis circumferentiae EM. Facile patebit, trian- 
gulum CBD, squale effe Tectori Ma Ej & totum 
triangulum CBA, squale efTeduobuscircplis radij 
A E, & Tectori MAE : item ex propofit- anteced. 
f. cile patebit, in trilineo triljneum mixtum CGED, 
aquale effe in Tpirali trilineo GME: & CBEC, 
in. trilineo, squale effe M a G , in Tectori . Pariter 
ad modum propofit. 18. patebit, Tpatium EB, in 
trilineo squale effe alijs duobus Tpatijs Tpiralibus in- 
du fis intra circulum radij aG,& alium ipTiincluTum 
( licet enim fchema non exprimet, Tacile hoc perci- 
pietur fi confideremus circulum radij a G, in prs- 
icnti gerere vicem circuli radij AM , in dicta pro- 
pofit. 1 8. ) Quare manifefte patebit , duos circulos 
radij a E, vna cum Tectore AME, eflead primum, 
& Tecundum Tpatiom Tpirale , vna cum Tegmento 
MAC, vtxriangulum CBA, adexceflumipfiusTu- 
pratrilineum. Nen pc cx Tspe dictis* vt numerus 
gradus Tpiralis binai io auctus, ad numerum. Nempe 
vt Circulus circum feri ptus primo Tpatio ad ipTum_, . 
Quare conuertendo, pacet propofitum, Q^od &c. 

PROPOSITIO XXIII- 

* * • « 

• ' * * k 

St in J patio anteced. propofit. pmidiametro minori linea bt- 
' Jcnbattir fefitor S A X . Erit RIS t tnlineum , excejfus 
fettons maioris fitpra fpattum , ad SlX y trdineum y ex- 
cefiumfpatij fupra minorem feSorem , rvt cxccJSus faUi 

fub 
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fib d.fferentUpote flatum 7 {A, %A S, eiufden^gr^^ 
cum fpirali , in quadratum R A y fupra tale s partes drffc* 
rentta potu flatum RA , SA y duplet gradu alliorum 
pote flate fpiralis 3 qua fe habeant ad diSlam differen- 
tiam , <~vt numerus /pirabs ad eundem numtrumbinario 
au&um % ad exccflttm pradiSfarum partium differentia 
pote flatum R A 3 S A , duplici gradu alttorum poteftate 
fpiralis , fupra factum fub differentia pote flatum R A t 
AS, eiufdem gradus cumfpiraltjn quadratum SA. 


C 



H /£c demonftratio erit fimilis tradit* ii! pr(£ 
pofit. i j. quae ideo ex ipfa petenda eft.< 
luo omnia compendia dedu&a in feno), eiufdem» p<*- 
terimus deducere etiam in prsfcnti • Verum ergo 

L etiam 
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etiam erit nunc , efle in fpiraii lineari , R I S , ad 
SIX, vt RA, cum • RS, ad SA, cum 4 RS. 
Item in fpiraii quadratica, R IS, SIX, $qualiaefle. 

Et in alijs fpiralibus poterimus forfitan reperirealia 
compendia , qu* lector poterit proprio Marte ex- 
cogitare^. 

PROPOSITIO XXIV- 

Primi circuli fpatium helicum cuiufiunque gradus , ad fpa- 
tium helicum fecundi circuli , efl <vt factum fub tali par te 
quadrati radi f primi curcult , qua fe habeat ad tpfurn , <vt 
numerus fpiralis, ad numerum binarie auctum , & fub 
differentia potefiatum radiorum primi , &T* fecundi arcu* 
li , eiufdem gradus cum fpirah , ad tales partes differentia 
potefiatum horum radiorum duplici gradu ahiorum pote - 
flate fpiralis , qua fe habeant ad ipfam , <~ut numerus fpi- 
ralts ad numerum binario auClum, Spatium <-vero fecun- • 
di circuli ad fpatium tertium , cfi<r /t faElum ex hoc fe- 
cundo facto , (gr ex differentia potefiatum radiorum ter - 
tij , & fecundi circuli eiufdem gradus cum fpiraii , ad fi* 
tmle factum fub fimtli parte differentia potefiatum ra- 
diorum fecundi , (fff tertij circuli , duplici gradu ait torum 
pote flate fpiralis , ftj fub differentia radiorum primi , £5* 
fecundi circuli eiufdem gradus cum fpiraii , (fp fc dein- 
ceps inrehquis . 

• j * . * '*• f v 

S it primum fpatium helicum cuiufcunque gra- 
dus AGH, cum primo circulo radij AH: 

• . . item 
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’ item fecundem fpatium H R P M H > cum fecundo 
- circulo radi/ A M : item tertium cum tertio circulo 
radi) AB. Dico primum fpatium AGH> effcad 
fecundum fpatium H R P M H , vt fa&um fub tali 
' parte quadrati A H, quae fe habeat ad ipfum, vt nu- 
mcrusfpiralis* ad numerum binario au&um, & fub 
: differenti a poteftatum M A, AH ,, eiufdem gradus 
i cum fpirali, ad talem partem digerendae potefta- ' 
' tum M A, AH> duplici gradu ahiorum poteftate 
- L » i pi- 


i 

i 


84 De Infinitorum Spirabunt 

fpiralis , quae fe habeant ad ipfam , vc numerus fpira- 
lis ad numerum binario au&um. Spatium fecundum 
ad fpatium tertium M N Z L S B M, vt fa&um fub . 
hoc fecundo fa&o, & fub differentia poteftatum_, 
B A, A M , eiufdem gradus cum fpirali , ad fa&um 
fub fimili parte differentiae poteftacum B A, A M , 
dqplici gradu alciorum poteftate fpiralis , & fub dif- 
ferentia poteftatum M A, AH, eiufdem gradus 
- cumfpirali. Et fic in infinitum . V. g. in fpirali li- 
neari erit primum fpatium ad fecundum, vt fa&um 
fub ; qudrati AH, in HM, ad 1 differentiae 
cuborum Vd, AM. Secundum vero fpacium ad 
tertium erit , vc fu dum fub ^ differentia cuborum 
AH, AM, &fub M8, ad. fa&um fub ^ diffe- 
rentiae cuborum A M, A B, & fab H M • In fpi- 
rali quadratica , erit primum fpatium ad fecundum , 
vt facium fub ' quadrati A H, in differentiam qua- 
dratorum AH, AM, ad J differenti* quadrato 
quadratorum AH, Am. Secundum fpatium erit 
ad tertium, vtfa£ium fubdi&a parte differentiae, & 
fub differentia quadratorum AB, AM, ad fafturn 
fub | differenti* quadrato' quadratorum A M, 
A B } • & ftib differentia quadratorum M A, A H; & 
iic ittalijs. Primum 'enim fpatium AGH, adfe- 
cunduitt fpatium HRPMH, habet rationemcom- 
pofitam ex ratione ipfius ad primum circulum radij 
At-j; fitrius , adfecundaincfrculum radi) A M; & 
huius , ad fe#undum fpat&ftu’ Primam fpatium ad 
■primum circulum eft, Vtft««ierus gradus fpiralis ad 

' nume- 
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numerum binario au&um excoroll.propo(it.p. nem- 
pe vt talis pars quadrati AH, qux f<? habeat* ad ip- 
fum , vt numerus fpiralis ad numerum binario au- 
dum , *d ipfum quadratum AH . Circulus radij 
AH, ad circulum radij a m, eftvt quadratum aH, 
ad quadratum radij am. Circulus radij AM, eft v 
ad fpatium fecundum helicum, quod comprehendit, 
ex fchol- i- pTopofit. 17. vt fa^um fub quadrato* 
a M , indifferentiam poteftatum , ah, eiufc 

dem 
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dem gradus cura fpirali, ad calem partem differenti* 
poteftatum MA, a H, duplici gradu ahiorum po- 
teftate fpiralis, quae fe habeat ad ipfain differentia m, 
vt numerus fpirali*,ad numerum binario au&um. Er- 
go primum fpatium helicum ad fecundum habet ra- 
tionem compofieam ex omnibus his rationibus . Sed 
ex rationibus partis quadrati a H, qua* fe habeat ad 
ipfum, vt numerus fpiralis ad numerum binario au- 
£fcum, ad quadratum AH, & huius ad quadratum 
AM, componitur ratio praedi&as partis quadrati 
AH, ad quadratum aM. Ergo ratio primi fpatij 
ad fecundum, erit tantum compofica cx ratione di- 
Gtx partis quadrati a h, ad quadratum a M, & fa- 
cti fub quadrato aM, in differentiam poteftatum 
AM, ah, eiufdem gradus cum fpirali , ad partem 
differentis poteftatum AM, AH, duplici gradu 
altiorum poteftate fpiralis, fe habentem ad diiftam 
differentiam, vt numerus fpiralis ad numerum bina- 
rio au&um . Sed ex di&is rationibus componitur ra- 
tio facti fub dicta parte quadrati aH, in factum^, 
fub quadrato A M, in differentiam .poteftatum,* 
AM, aH ^ekifdem gradus cum fpirali, aid facttnp 
fub quadrato AM, in dictam partem differentiae 
potcffawm AM, a'H, duplici gradu fuperiorum 
poteftate fpiralis. Ergo primum fpatium erit ad fa- 
cundum in praffata ratione. Sed cum in ambobus 
terminis proportionis repedatur quadratum a M» 
fi potefuces terminorum deprimantur , erit primum 
.fpatium adftfcmdum,^ factup? fitlj dicupartequa- 
' " ' ' ^ ^ drati ' 


n)ii 
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«Irati AH, in differentiam poteftatum MAJ ah, 
eiufdem gi adus cum fpirali , ad' fitnilem partem dik * 
ferenti* poteftatum a H, a M, duplici gradu fupd- 
riorum poteftate fpiralis . Quod primo erat often* 
dcndutn_j. 

Quod vero ratio fecundi fpatij ad tertium fit ea , 
qu* fupra dicta fuit, probabitur fer£ eodem modo. 
Nam ratio fecundi fpatij ad tertium componitur ex 
ratione ipfius ad fecundum circulum $ huius ad ter- 
tium j & tertij circuli ad tertium fpatium . Ratio fe- 
cundi fpatij ad fecundum circulum eft , vt pars diffe- 
renti* poteftatum AH, a M , duplici gradu fupe- 
riorum poteftate fpiralis, fe habens ad ipfamdifle- 
rentiam,vt numerus gradus fpiralis ad numerum bi- 
nario auctum , ad factum fub quadrato a M, indif- 
ferentiam poteftatum am, aH, eiufdem gradus 
cum fpirali, ex fchol.2-propofit* 1 5 . Ratiocirculi ra- 
dij A M, ad circulum radij a B , cft vt quadratum 
a M , ad quadratum AB. Ratio circuli radij ab, 
ad tertium fpatium eft , vt factum fub quadrato A B, 
in differentiam poteftatum a B, AM, eiufdem gra- 
dus cum fpirali, ad partem differentiae poteftatum 
a B, A M , duplici gradu fuperiorum poteftate fpira- 
lis, fe habentem ad dictam differentiam , vt numerus 
ad numerum bjnario auctum ex fchol. citat. Ergo ra- 
tio fecundi fpatij ad tertium componetur ex omnibus 
litecedentibus adomniaconfequentia: nempe erit, 
vt fa&um fub omnibus antecedentibus ad factum 
fub omnibus confequentibus. Sed taminfadoex 

omni- 
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cirnibus antecedentibus , quam in factoex omnibus 
confequentibus reperitur factum fub quadratis a m, 
aRi Si crgotam factum fubomnibus antecedenti- 
bus, quam factum fub omnibus ccnfequentibus de- 
primatur > ncrrpe auferatur ab ipfis fucta fub qua- 
dratis a M , ab, nihilominus feruabitur eadem», 
proportio . Erit ergo a primo ad vltimum, fecundum 
ipatium ad tertium ipatium, vt factum fub parte dif- 
ferentia: poteftatum - A bl } a M, duplici gradu fupe- 
rioiumpoteftate fpiralis, fe habente ad ipfam diffe- 
rentiam, vt numerus fpiralis, ad numerum binario 
auctum, & fub differentia potcftatum B A , A M, 
eiufdem gradus cum fpirali , ad faflum fub parte fi- 
riiili priori differentiae poteftatum duplici gradu al- 
tiorum fpirali, ipfartim B a, a M , & fub differentia 
oteftatum M a, aH, eiufdem gradus cum fpirali. 
) uod fecundo erat offendendum . 

SCHOLIVM.. 

Etiam inpraefcnti harum proportionum funtre- 
peribilia compendia . ^ed quia proportio fpatiorum 
fpiraliuminter fc poteftexpifcari iucundius cx ana- 
logia reperta inter dicta fpatia , & trilinea paraboli- 
ca , ideo hate explicanda prius funt > poflea ipfa com- 
pffnJiaafTrgnabitr.us. 

f * 
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PROPOSITIO XXV. 


% # > 


' ’ * ' 1 

Si quidlibet ex infinitis trilineis par abolicis /icetur line* bafi 

parallela , fgd tam toto trihneo , quam tnlmeo ad 'verticem 
circumfcribantur triangula , Erit excejfus trianguli cir w 
cumfcriptt toto trihneo fupra ipfum , ad exceflum trianguli 
cir cum feriati trtlineo ad <verticem J upra ipfum , •vt pote - 
jfaf diametri trilineirvno gradu ait ior peteflatetnlintl % 
ad (imilem pote flatem diametri trilmei ad rverticem « 


E Sto quodlibet trilineum parabolicum QX EZ* 
cum (ibi circumfcripto triangulo QEZ, & 
fit duda XY, parallela bafi QX, &trilineoad 
verticem X E Y , fit circumfcriptum triangulum 
X E Y . Dico fpacium comprehenfum a reda , & 
curuaQ E , efle ad fpatium comprehenfum a reda, • 
&curua XE, vtpoteftas ZE,vnogradualtiorpo- 
teftate trilinei ad fimiiem poteftatem YE. V.g. 
in quadratico, vt cubus, ad cubum . In cubico , vc 
quadratoquadratum ad quadratoquad ratum, & fic 
in infinitum. Haec propofitio oftenfa fuitinfehol* 
pri. propofir.j. lib.pri.de Infinit. Parab. ex eo quod 
nilineafinteiufdem rationis. Cum ergo eandem.* 
habeat rationem tam triangulum ad triangulum) - 
quam trilineum ad trilineum, quam excefiiis trian- 
guli fupra trilineum, ad exccfliim trianguli fupra tri- 
lineum 5 & triangulum Q.EZ, fit ad triangulum 
XEY» vtpoteftas ZE, vno gradu altior poceftate 

M trili- 
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trilinei id fimilem poteftatem EY ( quia h*c ratio 
componitur ex ratione QZ, ad XY; nempe ex ra- 
tione pote ftat is ZE, eiufdem gradus cum trilineo, 
adfimilempoteftatem E Y, & ex ratione Z E, ad 
E Y: quaedux componunt rationem poteftatis E Z, 
vno gradu altioris poteftate trilinei , ad (Imilern 
poteftatem EY;) erit etiam exceflus - trianguli 
QJEZ, fupra fuumtrilineum, ad exceflum triangu- 
li X EY, fupra fuum trilincum, vtpoteftas ZE> 
vno gradu altiot poteftate trilinei, ad fimileropoce- 
ftatem EY. Quod&c- 

■ SCII OLI VM. 

* • »•! 

A 

Deducemus ergo diuidendo , efTc fpatiurru, 
QEXQ^ ad fpatium XEX, vt differentia pote- . 
ftatum ZE, EY, vno gradu fuperiorum poteftate 
trilinei , ad fimilem poteftatem EY. Quodfiite- 
rum dutfa IT, parallela XY, fiat triangulum-. 

1 ET; erit exceflfus X E I , ad exceflum I EI , vt 
poteftas Y £, vno gradu altior pnceftat e trilinei, ad 
fimilem poteftatem ET. Et diuidendo > erit ex- 
ceflus XEIX, ad I E I, vt differentia poteftatum 
di&arum YE, ET, ad fimilem poteftatem ET. 
Erit ergo etiam fpatium Q^EXQ, ad fpariuin-* 
X-EIX, vt differentia poteftatum ZE» EY, vno 
gradu altiorum poteftate trilinei , ad differentiam fi- 
milium poteftatum YE, ET. 

Si ergo fupponamus QEZ, cfle triiineum pa* 

rjbo- 
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rabolicum quadraticum , & ET, TY, YZ, 
e£e aequales j quia EY, cft dupla ET, 
ergo cubus ET, erit ad cubum EY, vt i. ad 
8.& ad differentiam cuborum, vt x . ad7. Ergo etiam 
fpatium 1 E I, erit ad fpatium X E I X, vt i . ad 7. 
Pariter , quia Z E, eft fefquialtera E Y, erit eius 
cubus a 7 j & differentia cuborum E Y, EZ, 19. 
Ergo differentia cuborum EY, ET, erit ad diffe- 
rentiam cuborum EY, EZ, vt 7. ad ip. & in ea- 
dem ratione erit fpatium XEIX, ad fpatium 
QEXQi Et eodem modo quadruplicata ET, 
quintuplicata &c. reperiremus fpatiitn Q EXQ, 
eflc ad immediate maius, vt »p.ad 17. Hocadim- 

>M * inedia- 
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mediate maius vt 57. ad 61. &c. Vnde diuidendo 
colligeremus effe IEI, adexceffum XElX,fupra 
ipfum, vt 1 . ad 6 . fpatiutn X E I X, ad exceffim fpa- 
tij QJXQ^ fupra ipfum, vt 6 . ad 12. QEXQ^ f ’ 
adcxceflum immediate fuperioris fupra ipfum, vc 
n. ad 18. & fic ia infinitum augendo confequens 
fenario. 

Sed fupponamus QJEZ, effe trilineum parabo* 
lioum cubicum, & quadratum Y E , duplum effe-# 
quadrati ET; quadratum Z E, eius triplum, &c. 
Quia ergo quadratum Y E , duplum eft quadrati 
E T, fi fupponamus quadratum E T , effe vnitatem, . 
erit quadratum Y E. 2. & quia quadratoquadratum 
oritur ex multiplicatione quadrati in fe ipfum, erit 
quadratoquadratum EY, 4. Erit ergo quadrato- 
quadratum YE, ad quadratoquadratum ET, vt 
4. ad 1 .& diuidendo, vt 3.ad 1. Erit ergo fpatium 
XEIX, ad 1 EI, vt 3. ad i.Item>q ioniam quadra- 
tum Z E, eft 3 .& quadratoquadratum ZE, p.erit 
differentia quadratoquadratorum ZE, EY, j.Eric 
ergo fpatium QJEXQ, ad fpatium XEIX, vt 5. 
ad 3. Q^od fi quadratum ET, inteiligeretur qua- 
druplicatum , adeo vc eius quadratoquadratum eflet 
16 y & intelligerentur au dia omnia; effet fpatium», 
immediate matus, ad fpatium Q.EXQ, vt7.ad5. 
& fic in infinitum fecundum progrelfionem nume- 
rorum imparium ab vnitate procedentium. Diuiden- 
do ergo , erit fpatium IEI, ad cxceffum fpatij 
XEIX, fupra ipfum. vt 1» ad a, fpatium vero 

- •• ••■•■ , ; 'XEix, 
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XEIX, erit ad excefliim fpatij QJXQ^ fupra 
jpfum,vt $.ad i. Jpfumvero QJiXQ, adexcef- 
fum immediate maioris fupra ipfum , vt j. ad a. & 
fic in infinitum , ita vt omnia antecedentia contine- 
ant feriem imparium incipientium ab vnitatc, con- 
fequens vero fit femper binarium . 

His explicatis, fupponamus diametrum Z E, tri- 
linei aequalem efle AB, femidiametro circuli dia- 
grammatis propofit. 24. Y E, in trilineo ipfi AM> 
in circulo, & TE, in trilineo aequalem AH, in 
fpirali, & ZQ, bafim trilinei aequalem tot circum- 
ferentijs FDCB, quotus eft numerus reuolutio- 
num, v. g. in cafu notho tribus • Ergo ex propofir. 

}?• 
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1 7. fpatium ia trilineo Q E X Q , eft aequale in fpi- 
rali tertio fpatio M NI L S B M : item fpatium^ 
X E IX , in trilineo aequale fecundo fpatio fpirali - 
HKP'M'M: item fpatium in trilineo 1EI, eritex 
propofit. y. aequale primo fpatio fpirali A G H A . 
Ergo eandem proportionem habebunt fpatia helica 
ad inuicert, qian habent praedica fpatia in crili- 
nco. Cum ergo /niuerfaliter fint in tril ineo-fpa- 
tium primum ad fecundum, vr poceftas diametri ip- 
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fius fcilicet ET, vno gradu altior poteftate trilincf 
ad differentiam poteftatum fimitiuro ipfius, ET: 
E Y , diametri fecundi fpaci/ ; & vt fecundum fpa- 
tium ad tertium , fic h.vc differentia ad fimilem diffe- 
rentiam poteftatum E Y, EZ; & fic in infinitum .♦ 
fic in fpirali, erit generaliter primum fpatium ad fe- 
cundum , vt poteftas A Hj radi; primi circuli duplo 
gradu altior poteftate fpiralis ( gradus enim trilinei 
fupcrat gradum fpiralis vnitate ) ad differentiam 
poteftatum AH, radij primi circuli, & AM, ra- 
di; fecundi circuli . Secundum ver6 fpatium erit ad 
tertium , vt di&a differentia ad fimilem differentiam 
radiorum AM, AB. Et fic in infinitum . Immo 
ea compendia , qua? in trilineis quadratico , & cubi- 
co colle&a fuerunt , poterunt etiam colligi in fpirali 
lineari , & quadratica, fed ha?c in duabus fequen- 

tibus propofit. colligentur ex alibi i nobis di- - 
<ftis- ' - 

\ 

PROPOSITIO XXVI. 

U 

Jn fpir ait lineari primi circuli fpatium helicum ad fpatium 
helicum fecundi circuli , erit rut tertia pars quadrati . ' 
radij primi circuli , ad rett angulum fub radio primi , Q&' 

- fecundi circuli , 'vnacurn tertia parte quadrati exceftuP , 
radij fecundi circuli fupra radium primi . Spatium ive- 
ro fecundi circuli ad fpatium tertium , erit <vt diElum 
confequens ad reSl angulum fub radio fecundi , & tertij , 

tum ■ 


I 
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eum ttrtiaparte quadrati differenti a horum radiorum,®* 

^ ' .fit deinceps iti reliquis . . 

S • * ' 

H JEc propofitioijfdem terminis, &medijspro- 
' batur ii Caualerio in lib. 6 . Geomet. Ind. pro 
pofit. i p. fed nos ipfam oftendemus exproprijs 
«ftenfis. Supponamus ergo vt in propofit. 24. efle 
- fpatia, & circulos. Dico primum fpatium AGH, 
efle ad fecundum fpatium HRPMH, vt tertia 
pars quadrati A H, ad re&angulum MAH, cum 
- tertia parte quadrati H M . Item fecundum fpa- 
tium ditfum ad tertium MNZS BM, vt re&an- 
gulum MAH, cum tertia parte quadrati HM, 
ad re&angulum B A M, cum tertia parte quadrati 
M B, & fic in alijs . Etenim fpatium AGH, eft ex 
coroll. propofit. 7. circuli radij AH, nempe eft 
-adipfum,vt 1 quadrati AH, ad quadratum A H. 
Circulus radi; A H, eft ad circulum radij AM, vt 
> quadratum AH, ad quadratum AM. Circulus 
radij A M, eft ad fecundum fpatium , quod claudit, 
ex fchol. 3 • propofit. 17. vt quadratum A M, ad re- 
«ftangulum MAH, vna cum tertia parte quadrati - 
HM. Ergo ex aquali, erit primum fpatium ad fe^ 
eundum , vt ; quadrati A H , ad re&angulum 
MAH, vna cum { quadrati HM. Pariter con- 
uertendo, eft fecundum fpatium ad fecundum cir- 
culum , vt re&angulum MaH, vna cum ' qua- 
drati HM, ad quadratum AM. Circulus radij 
AM, eft ad circulum radij AB, vt quadratum., 
v ‘ - . AM, 


I 


V 





A M, ad quadratum AB. Circulus rad ; j cft 
ex difto lcholio , ad tertium fpatium , vt quadratum 
B A, ad re&angulum BAM> cum i quad ati B M. 
Ergo rurfum ex aequali» erit fecundum fpatium ad 
tertjum, vtrectangulum MaH, cum > quadrati 
MH , ad tc&angulum BAM , cum 4 quadrati 
MB. Sjc dtfcu a cietur in catcris- Quare patet 
propofuuin. 


N SCHO- 
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Colligemus ergo in numeris, efTe primum fpa- 
tium ad fecundum, vt i.ad 7. fecundum ad tertium 
vt 7. ad 19. tertium ad quartum vc 1 9. ad 37. Hoc ad 
quintum vt 37. ad 6 1 . & fic difeurrendo . Cum 
enim fi t primum fpatium ad fecundum , vt \ qua- 
drati A H, ad re&angulum MAH, cum 5 qua- 
drati HM: fupponamus AH, e/Te 3. Ergo M A, 
erit 6 quadratum AH, erit p. cius * 3. re&an- 
gulum MAH, erit 18. • quadrati MH, erit 3. 
Ergo primum fpatium ad fecundum erit, vt s.adai. 
nempe vt i. ad 7 - Itcmre&angulum BAM, cum 
1 quadrati MB, erit 57. Ergo fecundum fpatium' 
erit atf tertium vt n. ad 37. nempe vt 7; ad jp.de 
fic difeurrendo in alijs. Diuidendo ergo erit pri- 
mum fpatium addifferentiam inter ipfuin , & fecun- 
dum, vt 1. ad 6. Secundum ad diflerentiam inter 
ipfum , & tertium , vt 6 . ad 1 r . & fic difeurrendo 
augendo fetrperconfcquens fenario. 

f PROPOSITIO xxvn. 

, * • I • 

< »,i •»> I . , 

I 

> fphrali quadrattea T primi circuli fpatium helicum ad Jpa- 
* tmm beluum fecundi circuli erit , <-vt \ quadi att radij 
primi circuli , ad reti angulum fub hoc , (g7* fecundi etreu - 
U*adio y rvnacum J quadrati differentia horum radio- 
rum . Spatium '-velo fecundi ad fanum tertij , erit njt 

1 v , didam 
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dtBum confequens , ad re fi angulum fui radijs fecundi y 
(tjp tcrtij , njna cum * quadrati different t a horum , <*? 
fic deinceps in reliquis» ~ 

* . , . * t t . * • \ 



S Vpponamus omnia, quae In fcfoemate (uperio 
ri , fed fpatia efle fpiralis quadracica: . Dico 
primum ipatium ad fecundum efle» vt i quadrati 
AH, ad re&angulum MAH> cum I quadrate 
HM . Secundum ad ccrciuni r vt re$angulum_* 
, ' 1 K * MAH, 


s 
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M AH , cum I quadrati HM, ad re&angulum 
BAM, cum I quadrati MB. Et fic in reliquis . 
Haec propofitio probabitur eodem modo, quo pro- 
bata fuit fuperior, & ex ijfdem locis .'Spatium enim 
ACH, circuli rad=j. AH, eft, ex coroll. propofit. 
9. nempe eft ad ipfum, vt \ quadrati AH, ad 
quadratum AH. Circulus radij AH, eft ad circu- 
lem radj AM, vt quadratum AH, ad quadratum 
A M . Hic eft ad fecundum fpatiura , ex fchol. 3. 
propofit. 17. vt quadratum AM, ad rc&anguluiu 
M A H, cum l quadrati H M. Ergd ex aequali, erit 
primum fpatium ad fecundum, vt { quadrati A H, ad 
rt<ftargJam M A H, cum 1 quadrati H.M. Eodem 
modo demonftrabftur efle fecundum fpatium ad 
tertium , vt re&angulura MAH, cum l quadrati 
HM, ad redlangulum BAM, cum dimidio qua- 
drati M B . Et fic in alijs . 


SCHOLIVM I. 

Sed ad aflignandas in numeris horum fpatiorum 
rationes, magis inferuiet fequens regula. Nempe 
primum fpatium, efle ad fecundum, vtquadratum 
radij primi circuli, ad quadrata ipfius , & radij fe- 
cundi. Secundum ad tertium, vth.vc quadrata, ad 
qu xdrata radiorum fecundi , & tertij • Ec fic dein- 
ceps . Quod vero regula fie vera , patet • Quia , vt 
dimidium ad dimidium , fic duplum ad duplum,. . 
Duplum autem i« 3 anguli MAH, & \ quadrati 

tAH, 
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. M H , erunt quadrata M A, AH ( Quia duo re&an- 
gula M AH, faciunt duo re&angula MHA, &duo 

J uadrata AH; & duo re&angnia MHA, cumqua- 
ratis AH, HM, faciunt quadratum M A ; ) &du- 
plum reftangr li B A M, & ' quadrati MB, faciunt 
quadrata B A, A M . ' ' *V ••• 

In numeris ergo adinueniemus , effe primum fpa- 
tium ad fecundum , vt i. ad ?. Secundum ad ter- 
tium ,vt 3. ad 5. & fic in infinitum fecundum pro- 
greffionem numerorum impa-.ium ab vnitate indu- 
ltui procedentium (quadrataenim AH, A M, AB, 
funtexgenefifpiralium initio explicata 1.1 s&c.) 
Diuidendo ergo erit primum fpatium, ad differen- 
tiam inter ipfum, & fecundum , vt 1. ai t. Secun- 
dum ad differentiam inter ipfum,& tertium, vt 3. ad 
a. & fic infinitum. ' -'V \ \ 

. t . - - '••4 

SCHOLIVM IL 

Iis expletis, quar ad fpatiorum helicum menfuram 
pertinent, in propofit.it. lib. 6 . citat. Geom. Indi, 
pergit Caualerius confiderarc proportiones repertas 
inter cylindros , cylindricos , & conicos fuper cir- 
culis, & fpatijs fpi ralibus exiftentes . Non ergo rem 
ingratam le&ori fore arbitramur , fi & nos inipati/s 
infinitarum fpiralium exequemur illud idem , quod 
Caualerius in fpatijs vnius dumtaxat linearis fpiralis 
adimpleuic. Sed antequam hoc aggrediamur debe- 
mus fupp onere illud idem» quod ipfemet in di&a_, 

pro- 
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propofikai. exfparfim probatis in fua geometria i 
deducit . Nimirum. Quod fi exponatur fines fipir alium y 
t*? circulorum deinceps a prtmis , in Jpatijs ucro fiub fipL 
talibus , (£/ 'volutis , cylindrici , (9^ conici in eadem altitu- 
dine flantes intelligantur conflituti tamquam in bafibus >fi- 
militer & in circulis conflituti ejje cylindrici , (9^r eant rntel- 
ligantur : cylindri inter fi cylindrici pariter inter fi ,fi- 

ue ad cylindros comparati , flue coni inter fi , ftfl conici inter 
fi , fiue ad conos comparati eandem rationem > quam bafcsbo* 
bebunt . Huiufce aflerti fubiungit Caualerius proba- 
tionem in quiens . Patet bxc propofitio , nam cylindrici , 
& conici in eadem altitudine conflituti fiunt inter fie > ut ba - 
fis: fiunt autemprxdiSIa filidaper conflruShonem tn eadem 
altitudine pe fit a , ergo erunt inter fie , ut ipfie bafiss ; Vocen- 
tur autem cylindri , ftfl cylindrici , nec non conici eiufidem 
numeri cum fipati\s,quibus m fit fiunt, idefl primus cylindrus, 
uel conus , qui e fi m prtmo circulo , fecundus cylindrus , uel 
conus , qui Ifl in» fecundo circulo tamquam mbafis primus 
cylindricus , uel conicus , qui e fi in /patio beheo primi circuli 
tamquam in bafi , fecundus cylindricus , uel conicus, quiefl 
in fipatto fit eundi circuli , fic deinceps . Hxc Cauale rius. 

Quibus confequenteradnoftram do&rinam adden- 
dum videtur, non folum cylindros > conos , cylindri- 
cos, conicos, primos, fecundos, tertios, &c. fore 
nuncupandos fecundum numerum, a quo denomi- 
nantur circuli, & fpatiafuper quibus infiftunc, fed 
etiam primi, fecundi, terti) gradus, &c. fecundum 
quod fpatia ipfatnetfunc vel lin caria, vel quadratiea* 
vel cubica, &c. His explicatis fit* 

• PRO- 

i . 
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PROPOSITIO XXVIII. 


Primus cylindricus ad primum conicum cuiufcunejue gradus 
efty ryt triplus numerus fpiralis fenario au&us , ad nume- 
rum fpiralis • , 

■ . • » 

I ' 1 Sto in fchem. fpiraliuro, fpatium primum heli- 
cum AGH, cum fibi circumfcripto primo 
circuioradi; AH, &fupercirculointelligamuscy- 
lindrum, fuperverofpatiofpirali conicum eiufdem 
altitudinis cum cylindro . Dico cylindrum efle ad 
conicum , vt triplus numerus gradus fpiralis fenario - 
auftus, ad numerum fpiralis. V.g. in lineari, vt p, 
ad x* Inquadratica,vc 1 2. ad 2. In cubica, vt 15. ad 
3. & fic in infinitum, augendo femper antecedens 
ternario, confequens vero vnitate. 

Nam, ex coroll.propofit. p. cylindrus fupercircu- ■ 
Io , ad cylindricum fuperfpatioeiufdemaltitudinis 
(quiafuntvtbafesj eft, vt numerus gra Jus fpiralis 
binario au&us, ad numerum; nempe vt triplus ad 
triplum; fcilicetvt triplus numerus fenario au&us ad 
t rjplum numerum . Ergoerit ad conicum i cyba- 
ei rici,vt triplus numerus fenario auftus, ad numerum. 
Quod erat oftendendum- . . 




PRO- 
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PROPOSITIO XXIX. 

J 

t 

Qflmdrus fuper circulo , ad conicum eiufdem altitudinis cum 
ipfo cxiflentem fuper quolibet altorum fpattorum i pruno 
cuiufcunque gradus ^quod comprehendit t Erit Velryt fo- 
lium fub triplo quadrato radij tpfiustn differentiam pote - 
flatum tpfius , O* radij circuli initate minoris : <uel<vt 
faflum fub quadrato tpfius , O* fub tripla differentia <Cu 
fla i ad partem differentia pote flatum radij tpfius ? tf) 

\ circuli ^unitate minoris duplici gradu ditiorum poteflatc 
Ifpirahs ^fe habentem adip/am 5 <~vt numerus gradus fpi- 

\ r alis , ad numerum binario auflum • 

# 

E Sto in fchemat.. eodem quilibet circulus radij 
AB, circi. nafcriptus cuilibet fpatio MZ^BM, 
cuiufcunque numeri a primo , & cuiufcunque gra- 
dus, Stello AM, raditis circuli vnius numeri infe- 
rioris. Dico cylindrum luper circuio radij AB, 
efl"e ad conicum ciufdem altitudinis exrff-ntcm fu- 
per fpatio MNZSBM, vd vr fa&om fub triplo 
quadrato AB 4 & fub differentia poteftarum BA, 
AM, eiufdem gradus cum fpiralir ve! vtfadtumfub 
quadrato A B, & fub tripla ditta differentia, ad par- 
tem differentiae poteftacum B A, A M, duplici gra- 
du altiorum pottftare gradus fpi talis fe habentem 
ad differentiam, vt numerus fpiralis, ad numerum 
binario au&um . V. g. in fpirali lineari , erit cylin- 
drus ad conicum , vel vtfaffum fub quadrato triplo 

AB, 


Sfittmm , t&f 



In quadratica vero erit, vtl vtfa&um kbquadrato 
triplo A B, in differentiam quadratorum AB,AMe 
vel vt fa&um fub quadrato A B , in triplam differen- 
tiam quadratorum AB, AM, ad * differentix 

q- adratoquadratorum AB, AM. Et fic in-* 

, » • 

a,J<. 

• Quoniam en imjexfchol, 2. propofit. 17. circulas 

O radi/ 
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( • 



* ^ 

Verum , quoniam In fpiralibus lineari , Se quadra- 
ticaaflignacs fuerunt peculiares rationes adfpatia; 
hinc cft quod pro ipfisuadcad* funt du* particula- 
res propoli tiones . 
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PROPOSITIO XXX. 

In fplrali lineari 3 erit cylindrus ad conicum njttn ante ce - 
denti propofitione , vt triplum quadratum radi j B A, ad 
re tt angulum B A cum \ quadrati H M , 


P Ropofitio hxc patebit faciliter , quia cum ex 
fchol. 3. citat, propofit. 17. (it etiam circulus 
adfpacium, vt quadratum BA, ad re&angulum 
B a M , cum ; quadrati B M $ vel vt triplum , 
ad tiiplum; nempe vttriplum quadratum BA, ad 
triplum re&angulum B A M, cum quadrato BM: 
difiurrendo ad modum propofit. anteced. conclu- 
detur propofitum-.. V 


PROPOSITIO XXXI. 

In fpirali quadratica 3 erit cylindrus ad conicum , *vt triplum 
quadratum B A, ad re £1 angulum BAM , cum \ 
quadrati BM, 


P |Ropofirio patebit ex eodem fcholio cit* difcur- 
rendo fupetioruuiadinftar. 

\ S C H OL I V M. 


y 


. / 

Pofler forfitan le&or in operibus eximij Torricel- 
l.jvci fatus cogitar e* analogiam , quam ipfemetaffi- 
i. 4* gnauit 
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' Sputorum Men/itrt. • »09 . 
gnauit in propofinone 17. dedemen. parabolae, in- 
ter parabolam quadi acicam, & fpiralem linearem, 
extendi, fuo modo, ad infinitas parabolas , & ad io* 
finitas fpirales . Quia vero etiam nos hanc rem ali- 
quando contemplati fuimus» & agnouimus huiufce 
alTerti falli tem ; ideo determinauimus in hac materia 
quid nobis occurrerit, manifeftare. ■ 5 

Torricellius ergo in loco citato, i apponens A C, 
in diagram. fequent. e fle radium pruni circuli cir- 
cumfcripti primo fpatio fpirali ACCA; ABC, 
efle parabolam quadraticam cuius bafis eadem A C, 
diameter OB; A E, efle ipfam parabolam 'tangen- 
tem ; & CE, efle parallelam OB: probauit cx- 
cefliim trianguli< C , fupet parabola ABC, ae- 
qualem efle exceflui circuli fuper fpatio; & confe- 
quenter parabolam ABC, aequalem fore fpatio 
A G C A • Quod quomodocunque prob-.-t Torricel- 
lius, ipfum ficoftendcmus. OB, occurrat A E, in 
M . Ergo ex propofit. 3 j. prim.conic. M O, trit 
dupla BO: & confequenter EC, dupla M O, erit 
quadrupla BO. Cum ergo parallelogrammum du- 
plum trianguli A E C , eflet quadruplum parallelo- 
gramini circumfcripti parabolae ; erit triangulum., 
ABC, parallelogramnu circumfcripti patabolae 
duplum; nempe erit ad ipfuoi , vt 6. ad Sed eum' 
ex quadratura parabolae quadraticae ab innumeris* 
propemodum aflignata , & etiam d ncb s nouirer 
duobus modis in mifcellaaeo noflro hyperbolico, 
& parabolico , in fchol- 1 . propofit. 16. & infi.hol.iv 




pro- 
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propofit. 18. fit parallelogrammum parabola cir- 
cumfcriptumad ipfam , vt j. ad 2. Ergo etiam trian- 
gulum A E C, erit ad parabolam A B C, ex a»q ia- 
li,vt£.ad i.feu,vt $.ad 1: &ad exceflum ipfius 
fupra parabolam , vt 3. ad 2. Quae rationes fune il- 
la?, quas habet circulus adexceflfum, & adfpatium 
fpirale, vt apparet ex propofit. 9* & e* eius corol- 
lario. 

I\?ffet ergo quifpiam ex his cogitare , analogiam 
praefentem perpetuam eflein alijs fpiralibus, & in_. 
ali/s parabolis, ita vtfectmdumfpatium fpirale,nem- 
pe quadraticum, & exceflusquadraticus, fintaequa- 
les parabola? cubicae, & exccflui trianguli A E C, 
fupra ipfam : & fic deinceps . Sed qui hoc arbitrare- 
tur oftendere, deciperetur vtique, quia hocfalfum 
eflfe in pofterum manifeftabimus . Sed vt le&or per- 
cipiat, quae diduri fumus, debet quandam dodri- 
nam i propofit. 5 o. citati mifcellanci petere , in qua 
demonftrauimus. Quod. Si in qualibet infinito- 
rum parabolarum fumatur aliquod pundum* a quo 
addiamecrum reda ordinatim applicetur, diameter- 
que itd producatur, ytpars extra parabolam fic ad 
parcem diametri abfeiflam ab ordinatim applicata 
verfus verticem , vt numerus parabolae vnitate mi- 
nutusad vnitacem . Reda linea, quse ab extremita- 
te inuenta? line<e ducitur ad illud pundum , quod 
fuuiptum fuerat > parabolam continget. Qux om- 
nia nil aliud fonant, nifi quod fi A E , contingat pa- 
rabolam quadracicam, M O/ erit dupla O B: Si ai- 
, * ” bicam. 


) 
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b*cam,erit MO, tripla OB: fiquadratoquadr*2 
triplam: & lic deinceps . Vt MO, (it adi 
O B , vr numerus parabola: ad vnicarem . Haec in di* 
da propofit. probamur: videat ipfa ledor ia dido 
loto. 5ed ex his em nobis. ' 


PRO-' 
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PROPOSITIO XXXII. 

\ 

Si in qualibet infinitarum parabolarum ducatur ordinatim 
applicata ad diametrum , & ab <vna extremitate or di- 
natim applicata ducatur tangens parabolam y ab altera ve- 
ro extremitate ducatur parallela diametro . Triangulum 
ab bis , ab ordinatim applicata formatum , erit ad pa- 

rabolam , nut numerus parabola acceptus fecundum nu- 
merum parabola runttate auftum , ad numerum para- 
bola , ' • 

I N fchemate fuperiori cfto quaelibet parabola^ 
ABC, cuius ordinatim applicata ad diametrum 
O B, fitipfa AC, A E, (retangens, «& CH, bt pa- 
rallela diametro OB. Dico triangulum aEC, 
ciTe ad parabolam ABC, vt numeras parabofe ac- 
ceptus fecundum numerum vnirate aii#um, ad nu- 
merum. V.g. in parabola quadratka, vt 6 . ad 2. 
j'cu, vt $.ad i. In cubica , vt 12. ad $. feu vt 4. 
ad i.& fic in infinitum. Occurrat OB, ipfi A E, 
',*t *M. ? Ergo excusata prepofit. 50. Mifcellanei hy« 
perbolici, & parabolici, erit MO, ad OB, ve 
nproerus parabola: ad vnieatem . Ergo C E , dupla 
M O, eric ad B ( 0 .> vt duplus numerus parabola? ad 
vnitatem. Ergo triangulum AEC, entadparal- 
ldogramimrm circumlcriptum parabolae ABC, vt 
numerus parabola ad vnitatem j nempe, vt nume- 
rus parabolae acceptus fecundum numerum vnirate 
, .* - auftum 


Digitized by^Googlc 



SptiormMtftfirA iit 



-• * , « it# 

■ augura , ad nummi m. Moitace au^uin Sed ex qua- 
di atw* fnfinUarujnparab larum affignaca ex Caua- 
Jerio in propofit. ( dibr i » de infinir- parab. eft parai- 
klogrammum circumfcriptum parabola; ad ipfam, 
vt numeius parabolae vnitate aq^us ad numerum 
parabola. Ergo ex aequali, erit triangolum A E C, 
ad parabolam ABC> vt outueruspirabolaracceptus 

P fecun- 
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fecundum numerum parabolse vnitatc au&um ad 
numerum parabolse . Quod &c. 


t- i . l 


S flH OLI VM. 

Erit ergo per conuerfionem rationis , triangulum 
ad exceflum ipftus fupra parabolam , vt didus nume- 
rus parabola: acceptus fecundum numerum parabo- 
1 e vnitate audum, ad numerum parabola? acceptum 
fecundum numerum parabolae. Vel clarius, erit tri- 
angulum ad parabolam* vt numerus parabolx vni- 
tate audus, ad Vnkatem j nempe in quadratica , vc 

3. ad 1. in cubica, vt4-ad 1. & fic deinceps. Et ad 
exceflum trianguli fupra parabolam, vt didus nu- 
merus parabolx vnitatfe audus , ad numerum para- 
bolx. Nempe in quadratica, vt 3. ad a. In cubica, vt 

4. ad 3. Et fic in infinitum. ~ / 

Non ergo feruatur analogia inter infinitas para- 
bolas, & infinitas fpirales . Nam vt jque eft triangu- 
lum ad parabolam quadra titamT& ad exceflum ip- 
fius fupra parabolam , vt primus circulus circutnfcri- 
ptus fpatio fpirali lineari ad jpfum fpatium, & ad ex- 
ccfium fupra ipfumrat non fic eftin ali js : fed in fpi- 
rali quadratica, eit ex propofit. 9- & ex cius corolla- 
jrio «circulus ad fpatium , vt 4>ad 2. & non , vt 4- ad 
■I, vt triangulum ad tnlineum cubicum 5 & fic in 
aliis- r. ■ • . • 4; i. * '• • x! u; i- 
: ' Sed vnum adnimadueftetur ,quod equidem haud 
lpcrnendum videtur , & ctt > quod in eadem ratione 

funt 
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funt in qualibet parabola * triangulum AEC, ad 
.parabolam ABC, ,$c parallejogramnwm femipa- 
rabote OBC, circumfcriptumad trilineum,quod 
cft exceflfus parallelogrammi fupra femjparabolam» 
Nam vtrumque eft ad vtrumque, vt numerus para- 
bolae vnitateau&us ad numerum parabola. Pariter 
jn eadem ratione funt triangulum AEC, adex>. 
ceflum fui fupra parabolam* 8$ parallelogrammum 
iemiparabohe circuthfcripcum ad ipfam j nempe; vt 
numerus parabolae vnicaieau&us ad numerum, V- 


v J K' 


-j-;'. 
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t n f. 2LUMU.lv. . yr, -. I , < ci 

Dum hate, quaefcripftmus fub praelo eflent, ac- 
cepimus epiftolas a nobili {limo Geometra Petro Pa* 

.reloCarauaggioMedioIancnfi, ac Mediolani com- 
morante, ad nos trafmiflfas , datas fubdiVx i; lirlij 
anni praefentis. 1 660 . ^in quibus (prius £ nobis de 
iubic&onoftrae impreflionis monitus ) fic loqueba* 
tu r • Ve do per lafita , cbe pone al T orcbio uri opera deUt iff- 
finite fpirali . J& ored 9 , cbe V. R. bduerk notitia delU opere 
de Cio : VaUifie Hampate in .Oxonio ,.cbe argomevta cm d 
methodo degi' infiniti, 'e paria dede fpirali . His auditis; co- 
g itabamus V ua 11 dium nobis prstiuilfe, ac opufcttlum 
poflrum de Infinitis fpiralibus ad oleum , piper 00 e 
demetendum Porro libro Vualliflij frultca apud 
bibliopolas.* aut alios Venetijs qu^fitoyconfijgimus. 
ad Etceilentiflirnum An dreauv Morettum P&tauif 
«WC macentem , ipfum rogances,opus pradktan, ft 
."■ * r . * ^ 2 apud 
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apud ipfum effct, nobis accommodare . Mec cua- 
noit fpes noftra . Ille etenim ExcellentiffirHus vir 
: fummayquapollet humanitate j Vota noftra ifxple- 
uit >librumque ab ipfo mutuo recepimus . ' Quo vix 
infpc&o/ftatimfocoifrrit nobis tMdams de fedioni- 
bus conicist&c^pnotlntifqUe obferuauimus /in ipfa 
dedicatione affet^vajidiflimurt) tdlimonitisii pro ia- 
ditri (i biUbusi i rlfaitldraque tyjkrh quod itu. 

»£(.£ •videbit It me (latim abihitio : fpmdlfefij Methodum in. 
diuifibdium ^quefiiam i GeometrisfaJfimretetHaiktam hmc, 
quam trati.xtm Jequenti ( qui huic gemellus efi ) fubflernere 
&c. Audi Tacquet, & amplius n)li tlcliidiuifibili- 
b-siudicare. Methodus namque illa indiuifibilium, 
quam pro legitima i ac geometrica admittendam honexfit- 
mas , ;i geometris paftim recipitur JDefi ne qu-asfo', 
ad lucendo argumentationis per indiuifibilia exem- 
plum , exclamare . J£*em conutncat islbicc ratiocinatio . 
Naniuxca Vuallifiud (qui pluribus in locis perho- 
norifice de indiutlibilibus loquitur) conuincit paf- 
fim geometras. • • • J ; • 

• Opus ergo Vuallifi/ percurrentes , an imaduerti- 
mos ipfum anno 1656. circa aliquot laborafle, circa 
quas Caualerius. in exercitationibus geometricis 
1647. & mos in opere di influitis parabolis anno 
165 9. Sed non p^nituit llla , quamufs ipfo pofte- 
riores , euulgafle : namque procedimus metho- 
do a fua toulitctodiuerfa j & iuxta nobis connatu- 
rale,g ‘omerrica geometrici pertradauimus . 

, Porr6 valde gauifi fumus dum infpeximus , infi- 

- nitas 
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nitas fpiralcs ab illo acutiflimo viro explanatas, 
diuerfiffimas fore toto caelo ab ijs ^quas nos me- 
ditati eramus i' In feholio etenim fdbnexo propo- 
fit. 4J. Arithmeticae infinitorum; , in quo fuas 
infinitasfpiralescxplicat.fupponitipfas diuerfifica- 
riex diuerfa proportione in fpirales incidentium ab 
initio ad inuicem fecundum multiplicatam propor- 
tionem angulorum. V. g. in fchertv.fequenti, fi F A* 
incidens in fpiralem fit ad AC, itidem in fpiralert! 
incidentem, vt angulus NORA» ad angulumi, 
OSRA; nempe vt arcus NOSR,ad arcurti 
OSR; Secundum fpfum , fpatium ACFRA, 
cft primtim fpatium fpirale. Si vero fit F A, ad 
AC, in duplicata proportione praedici angiiliad 
prjedittum angulum, feu didi arcUS ad didium ar- 
cum. Spatium eritfecundum. Si in triplicata ,te-t<i 
tium,5cc. At in noftris fpiralibus res e contra ateci-» 
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dic. Nam incidens ad incidentem eft in fub multi- 
plici proportione anguli ad angulum, feu arcus ad 
arcum- In fpirali etenim quadratica, cum ex pro- 
polit, prim. fit quadratum FA, ad quadratum AC, 
vt arcus N O S R , ad arcum O S R , erit F A> 
ad ■ A C, in fubduplicata proportione arcus ad ae- 
cum - fit fic confcquenter in cubrca v infubtriplica- 
ta , & fic deinceps,, Procedentes ergo per diuerfa 
principia, & circa dtuerfiflima laborantes, diuerfiC- 
(ima etiam colligimus, lpfe etenim putans incidentes 
In fpiralem augeri fecundum, multiplicem .propor- 
tionem angulorum, feu arcuum, arguendo luo modo 
colltgicfpatia fpiratiaminui.Secundum qiim ipfum, 
circulus eircumfcripcus primo fpatio , feu primi ge- 
neris eft adipium, vt 3. ad. i. Ad fpatium fecundi ge- 
neris, vt^ad-j * Ad terti},, vt 5.. ad r. & fic in infini- 
tum . Nos vero fupponentes incidentes in fpirales 
augeri in fubmulciplici proportione angulorum , f. u 
arcuum, deduxi mus fpatia fpiraliaaugeri. Circulus 
enim ad fpatium primi generis eft , vt }■ ad 1. Ad 
fpacium/ecundi , vt 4. ad a. Ad terti}:, vt 5. ad 3. 
& fic in infinitum . Vnde in fuis fpiralibus circulus, 
eft ad fpatium fprrale, vt nqmerus gradu» fpati} bi- 
nario audus ad Vnitatefti .- at in noftro eftyvc nume- 
rus binario auftus ad. numerum. Et vniuerfafiter ipfe 
exiftimat proportionem circuli ad infinita fpatia fpi- 
ralia e fle eandem congruenter cum proportione pa- 
rallelogrammi ad infinita triiinea parabolica fibi in- 
feci pta . At nos in noftris fpiralibus infinitis adim- 

ueuimusr 
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oenimns , proportionem circuli ad eadem infinita 
fpatia ffubintcllige femper prima; reuo! urion is) efic 
eandem cum congruenti , & explicara proportione 
trianguli ad exceflus fupra infinita trilinea paraboli- 
ca fibi inferipta. Qutr proportiones in fpirali Ar- 
chlmcdea dumtaxat conueniunt . In ipfaetenimfo- 
lummodo , tam parallelogrammum ad trilineum, 
quam triangulum parallelogrammi dimidium ad ex- 
ceflum ipfius fupra trilineum, funtvt 5. ad 1. Inre- 
liquis vero, parallelogrammum eft ad trilineum, vt 
numerus crilinei vnitate audus ad vnitatem: trian- 
gulum vero eftad exceffum fui fupra trilineum , vc 
numerus trilinei vnitate au&us, ad numerum trili- 
nei vnitate minutum . Cum ergo infinita; fpirales 
CJariflimi Vuallifij fic diferepent a noftris,prodcant 
etiam ha; . 

Porrb quis recolens dida in prifenti digreflio- 
ne , & modum fupra explicatum , quo ClarKfi- 
musTorricelliusconfiderauit analogiam inter fpir*. 
lem linearem, & parabolam quadraticam, polfet ra- 
tionabilius, quam ibidem fadum fuit, cogitare, ana- 
1( giam illam , quam fupra diximus nequaquam fer- 
uari inter infinitas fpirales, & infiniras parabolas, 
vtique locum habere in infinitis parabolis , & in infi- 
nitis fpitalibus Vuallifij. Nam ex fupradidis, pa- 
tet» i» his omnibus eafdem proportiones fertiari . Ex 
ft at i m en i m fu p i a d idis 1 iqu et , ci rcu 1 u m a d 1 n fi n i t as 
fpirales Vuallifij efle fecundum ipfum, vtnumerus 
graduv fpiralis binario audus , ad vnitatem : & ad ex- 

ceffim 
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ceffutn ipfius fupra fpatia, vc numerus binario au- 
&us ad numerum vn itate au 3u m. Ex didis vero in 
fchoi.propofit.ja. condat in fchem. illius, efle trian- 
gulum A EC, ad parabolam ABC, vt numerus 
paraboli vnitate au dius ( nempe > vt numeras fpira- 
lis binario au&us ) ad vnicatem : St ad excelTum ip- 
fius fupra parabolam, vt numerus vnitate audtus , ad 
numerum. Eafdcmergo proportione? habent trian- 
gulum ad excelTum , 8t ad parabolam , & circulus ad 
excelTum , & ad fpacium . Sicuti ergo pollqr quis 
dicere, Torricellius patefecit fimiles analogias inter 
triangulum A E C, & excelTum ipfius fuper para- 
bola quadratica ABC, & inter circulum, 8texcef- 
vfum ipfius fupra fparium fpiralc lineare AGC, fi c 
forfitan feruabitur fimilis analogia interalias expli- 
catas figuras. Sed limilesdifctirfus erronei fqntcen- 
fcnduveinframanifcftabimus. . 
i ;Sed prius Vuallifj infiniti fpirales,earumquege- 
clarat? fuqt explicandi , di(crimenque inter 
-eo&fts, & fuas dilucidius eft alfignandtim. Dixl- 
-outf initio operis, fpirales noftras generari ex duplici 
,n otuecdem tempore peradlo, nempe In fchemate 
fcquenci , pundli A, iquabilitcr fetu per lati per fe- 
midia, metrum A4l i & femidiamecri AR, circa 
■centrum A , pundlo R , deferibentis peripheriam 
jvel.iquabiliter, vel ita vt circumferentia peradla ad 
•circumferentiam , vel angulus ad angulum clfct, vc 
varia; temporum poteftates ad inuicem . Hincoric- 
batur , quod AC,,, AF, in fpirajgm incidentes 

erant 
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erant ad inuicem in fubmultiplici proportione ar- 
cuum ,ieu angulorum. Cum eniifi ex propofit. pri. 
fit arcus ad arcum, vt poteftas AC, eiufdem gradus 
cum fpirali ad Gmilem poteftatcm AFj patet AC, ad 
A F, e fle in di&a fubmultiplici proportione. Vualli. 
fij pariter infinit* fpirales concipienda: funt creari 
cx duplici motu eorundem mobilium, aft modis con- 
rrarijs Motus enim femidiametri per circumferentia 
concipiendus eftfemper aequabilis : at motus pun&i 
A, per femidiametrum,vel a:quabilis,vel varieacce- 
leratus fecundum varias temporum poteftates. Si 
ergo vterque motus erit aequabilis, genita critfpr- . 
ralis archimedea. Si vero motos pundii aacclerabi- 
tur fecundum quadrata temporum, erit fecunda fpi- 
ralis . Si vc cubi , tertia . Ec fic deinceps . Hinc er- 
go fiet, AC, ad A F, efle in multiplici propor- 

tione 


Digitized by Google 


’ tl t Oe Infinitorum Spiralium 

tione arcus ad arcum; icuanguli, ad anguium, vt 
aic Vuallilius • 

Ex hac do&rina habebimus , quod in fchemat. 
feq. circumfcripto fpirali circulo , & femidiametro 
AV, du&o arcu VTI. Erit peripheria EMSEi 
ad arcum VTI, in ratione compofira ex ratione 
A E, ad AV, & ex ratione vel A E , ad AV, 
in fpirali lineari; vel minoris mediarum extremarum 
continue inter EA, AV, quarum numerus (it 
vnitate minor numero fpiralis , ad AV. V. g. in 
quadratica > ex ratione A £ , ad A V , & medix 
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proportionalis inter A E, AV, ad AV. incu«- 
bica, ex rationibus A E, ad AV, & minoris dua- 
rum mediarum continue proportionalium inter 
A E, AV, ad AV; & fic deinceps. Quod pa- 
tet, quia circumferentia EMSE, ad VFi, ha- 
bet rationem compofitam ex ratione ipfius ad 
VTIV (nempe E A, ad AV) & VT1V, ad 
VTI; nempe EMSE, ad EMS. Sed in al js 
fpiralibus £ lineari proportio EMSE, ad EMS/ 
eft fub multiplex proportionis EA, ad Ai, feu 
AV, fecundum explicatum gradum fpiralis: vnde 
eft in quadratica , vt media inter £A, A"v, ad 
A V : in cubica , vt minor duarum mediarum ad 
^V, &c. Ergo ratio EMSE, ad VTI, com- 
ponetur ex ratione EA^ ad AV, &di&arum me- 
diarum ad AV. 

His perceptis. Oftendemusinfchemate (equen- 
ti, nonferuaridi&am analogiam inter circulum ra- 
dij AC, &exceffum. ipfius fupra fp*riumfpiralc«* 
AGC, & inter trianguTam - Ai c, ficexceflumip. 
fius fupra parabolam ABC. Hoc autem oftendemus 
in fpirali quadratica » & parabola cp|?ica, ,fsjamft 
di&aanalogia curreret, ,metite (Cefitro ‘ A, iftteiaaU 
lo AO, intelle&a periphetia^ eflet C £, *ad M 
vt circumferentia radrj AC, ad cifcUmf&rehtiarn 
deferiptam in ipfo exeelfu ConteOtam Inter O, & 
pun&um in fpirali. Sed ratio circumferentia?, radij 
AC, ad di8atfi drcumfbrcntiath imponitur tx 
ratione CA, ad AO> dc medii proportionalis 

Q * inter 
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inter CA* AO, adipiam A.0. Ergo etiam.ra> 
jio CE, ad MB, ex ijCJem componeretur ratio- 
nibus. Porro ratio CE,, ad MB Cdc foris fum- 
ida M O, ) componitur quoque ex rationibus C E, ; 
ad OM, &huius ad M 3 ; & vt C A, ad AO, 
fic CE, ad OM. Ergo OM, ad MB, effec,vc 
media proportionalis inter C A ,, A Oi- ad' A Qv 

- r a.-ij. --TT- r _ , v q^ 0 < j ; 
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^uodvtiqueeftfalffffi.mum. -Nam OM,ad 

:ft ex citat, prop. $'*>, Mifcd. hypcrb. 4tc.Vt j .adi: 
inter autem C A, duplam A;Q, & AO» nempe inter 
a. fit i. non eft }. medium proportionale * Non ergoi 
feruatur di<fta analogia :>& eamenfl verafunc* qng 
Vuallifius fcripfic ( nobis enim diuerfa methodo & 
{ua adhuc non conftat ) eft femper eadem prop^ 
lio. . 

In praefenti ergo opufculo comprehenfa , funt ea , 
quae quinto tibi proponimus , benigne le&or , per- 
currenda . In quatuor primis noftrisoperibus ancea 
elaboratis quttnplurimos: ^progjeffu tqmporis, er- 
rores animaduertionis : noirpauds etiatrt prafens eft 
afperfum . Aft nec illi , nec ifti , vc plurimum , ma- 
teriam labefaciant, necfenfum praecipue intentum 
Ctiertuntj adeovtlc&orihxrendam fitinaffcrtoruni 
intelligentia. Errores vcrGmtur fatpe faspius vel in 
locutione latina, vel in alijs rebus non magni mo- 
menti. Hos errores dona nobis q iatfo, benigne le- 
ctor. Nec putamus te experiri incletnentem,pEa:ci~ 
pu£fi in typographi/s aliquandote exercueris . Cre- 
de nobis > ingens tormentum autbores exagitat in ip- 
fa impreffione; 6 t plus laboris adinuenuur in hac* 
quam in compofitione ipfamet,in rebus geometricis, 
prafcrtim. Ofcirantia etenim, ira probitas. fit impe- 
ritia artificum fic torquent, fit angunt autbores , vc 
non paucis vicibus cogitent momento difpetde-e* 
qua: tempore proluo, fit magnis labor bus collue- 
runt. Porrd omnia hsec , fit alia innumera ab in»- 

' fiect- • 
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preftione fune infeparabilia. Suftine ergo clemen- 
ter, benigne le&or, errores eos , quibus noltraopufr 
cula apparent confpurcata: &ficuci > fauencc Deo, 
potes i nobis alia rationabiliter in pofterum , iuuno 
quamprimum exfpe&arcj ita nimis a fcopo aberra* 
res , fi ea abfque erroribus profilfi c, cogitares . V a- 
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